COMISION , . .
CIUG DE GALICIA A para o Acceso a Universidade
Convocatoria extraordinaria 2024

Proba de Avaliacion do Bacharelato Cddigo: 20

La=(t 1)
Xy

1.a) As matrices antisimétricas de orde 2 son da forma ( 0

=) 0=-Co a) o = 00 )= 2

asi que debe cumprirse

a
0), con a € R. Agora,

[~a=ax; a =ay; —ay = —a;ax = —a]Vea ER < [x = -1,y =1].

1.b)Sex =—-1ley= 1,A=(_1 D

M=A"'"-AM e QI+AM=A"rTeM=_Q2I+A4)714™"
o detA=1+1=2.
4 1 1
car=ap( L Y =an

G 1)
(-

. 21+A=(g g) ( )= i ) det(2I + A) =9+ 1 = 10.
o (21+A)‘1=(1/10)(_i ;) =(/10)(i _é)

Polo tanto, a matriz pedida é a seguinte:

1 _ _ 1 _ 1 _
=50 50 DewG 2D=wmk 1)
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2.
2 1 1| m\F,—F /1 -1 212m\ F,—2F /1 -1 2 2m\ (1/3)F,
(1 -1 ZZm) — (2 1 1 m) - (0 3 -3 —3m> —
m 0 3l m m 0 3l m/F;z—mF;\0 m 3-2mlm-2m?
1 -1 2 2m 1 -1 2 2m
(0 1 1 —m>F3__>mF2<0 1 -1 —m).
0 m 3-2mlm-2m? 0 0 3—-mlm-m?
Sistema triangular equivalente:
x - y + 2z = 2m,
y - z = —m,
B3-m)z = m-m?

Discusion:

e Sem € R\ {3}, enton o sistema é compatible determinado, xa que a sua Unica solucién é

m - m’ 22+ 2
zZ= , =z—m, x=y—2z m.
3_m y y
e Sem = 3, o sistema é incompatible, porque a terceira ecuacién queda 0 = —6.

SOLUCION ALTERNATIVA:

2 1 1 2 1 1| m
A=(1 -1 2,A"=|l1 -1 2[2m|,rankA <rank4*<3 vm € R.
m 0 3 m 0 3lm
Como i _1 = -3 #0,éseguroquerankA > 2 VYm € Re que [rank4 = 2 & detA = 0].
2 1 1
detA=|1 -1 2[=—-6+2m+m—-3=3m—-9=0&m=3.
m 0 3
Discusion:

e Caso me€ R\ {3}: rank4 =rankA® =3 = n.° de incdgnitas, polo que o sistema é
compatible determinado.

2 1 1|3 2 1 3
e Casom = 3:rankA=2eAd*" =1 -1 2|6]).Aoser|]l -1 6|=—-6+184+9-3=
3 0 313 3 0 3

18 # 0, tense que rank A* =3 > rank A4, situacién na que o sistema é incompatible.
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x>+bx—1 se x<0,
3.f(X') = {k—xex

X

se x>0.

3.a) Continuidade:
f(0)=-1,

lim f(x) = lim (x? + bx — 1) = —1,
x—0~ x—0~

-1 sek =0,
o sek > 0.

k — xe* —oose k <0,
SO =T T

Logo f é continua en x = 0 para calquera valor de b se, e s6 se, k = 0.

3.b) Derivabilidade:

3 i 2+bx—1 se x<0
E necesario que k = 0, co cal f(x) = {x + bx <0,
i F —e* se x>0.

' _(2x+b se x<0,
f(x)_{—ex se x>0.

lim f'(x) = lim (2x + b) = b,
x—-0" x—-0"

N = i (X —
A0 = g e =1

Logo f é derivableen x = 0 se,esé6se,b = —-1ek = 0.
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4. y=ax?>+4x, [y =2ax+4 =0 x =—2/al, y" = 2a > 0. Pardbola convexa con vértice

enx = —2/a.

12

Puntos de corte:
ax’+4x = -2x o ax’*+6x =0 x(ax +6) =0,
de onde x € {—6/a, 0}.
Ademais, pola convexidade, a recta esta por riba da parabola.

e Tense que cumprir

0
f (=2x —ax?—4x)dx =9,

—-6/a

y = az’® + 4z - 74\ °
0 0
f (—2x — ax? — 4x) dx = f (—ax? — 6x) dx =
—-6/a —-6/a
21 ap o6y 6\2 72 108 36
IR 3(-3) +3(-0) =er e =a
Por ultimo,
36

xaquea > 0.
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5.m:x + 2y — 2z = 0, r recta que pasa por A(2,1,2) e B(0,1,1).

5.a) Posicién relativa de r e m:

n,(1,2,—2) vector normal a 7; c?r = ﬁ(Z,O,l) vector director de r.

Como 7, - &)r =2—2=0,oubenr c m,oubenr || ©(sobreentendendo r & ).

Postoque2+2-1—-2-2=0,A €m, poloquer c m.

5.a) SOLUCION ALTERNATIVA:

[AemBen]=>rcm.

5.b) Ecuacidn implicita do plano que contén a r e é perpendicular a r:

Se chamamos 7* ao plano pedido, ©* pasa por A(2,1,2) e estd xerado por 7n,(1,2,—2) e por
c?r(Z,O,l). Logo

x—2 y—-1 z-2
T 1 2 -2/ =0.
2 0 1
x—2 y—1 z-2
1 2 2[=2x-2)-4y-1D)—-4z-2)-@ -1
2 0 1

=2x—4—-4y+4—-4z+8—-y+1=2x—-5y—4z+09.

n:2x—5y—4z+9=0.
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6.

e Arectar pasa por A(—1,3,—5), e o seu vector director é czr = ﬁ(Z, —1,0). Logo

x=-1+4 24,
riy=3-124, AER.

z = -5,

e O plano  pasa por C(5,0,1), e o seu vector normal é 1, = C_ZT(Z, —1,0). Logo
m:2(x—5)—-y=0

ou

m:2x—y—10=0.

e Puntodecortedererm:
2(-14+21)—-B3—-1)—-10=-2441-34+1—-10=51-15=0 1 = 3.

Logo o punto de corteé P(—1+2-3,3 —3,-5) = P(5,0,-5).
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7. X = “n.° de ovos infértiles, de entre os 7”.
X->Bnp),conn=7ep=0.13(logog =1—p = 0.87).

PX>2)=1-P(X<2)=1—{P(X =0)+PX = 1)}

« P(X=0)= (g) (0.13)°(0.87)7 = (0.87)7 ~ 0.3773.

e P(X=1)= (Z) (0.13)1(0.87)¢ = 7 (0.13) (0.87) ~ 0.3946.

P(X>2)=1-{03773+0.3946} =1 —0.7719 = 0.2281.
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8. X = “durabilidade en horas dun aparato”.

X — 20000

X - N(20000,2500) = Z = 2500

- N(0,1).

8.a)

00
) —P(Z<-12)=P(Z>12)=1-P(Z<12) ~

P(X <17000) = P(Z < 500

1-0.8849 = 0.1151.

8.b) Pidese d tal que P(X > d) = 0.985.

d— 20000)

P(X>d)=P<Z> %00

d—20000
2500

s6 pode maior que 0.5 se < 0. Logo

d — 20000 20000 —d
(e L) o o 20

2500 2500 ) = 0.985,

de onde, empregando a taboa,

20000 — d )17
2500 7

20000 — d = 5425
e, finalmente,

d ~ 14575 horas.
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