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OBSERVACIONES: SE RESOLVERAN SOLO CUATRO PROBLEMAS. TODOS LOS
PROBLEMAS DESARROLLADOS SE EVALUARAN DE 0 A 10 PUNTOS, EN FUNCION DEL
PLANTEAMIENTO, INTERPRETACION, RESOLUCION, DISCUSION, EXPOSICION Y
PRESENTACION. LA CALIFICACION FINAL SE OBTENDRA DIVIDIENDO ENTRE 4 LA
SUMA DE LAS PUNTUACIONES OBTENIDAS.

SE PERMITE LA UTILIZACION DE CUALQUIER TIPO DE CALCULADORA, PROHIBIENDO
EL ALMACENAMIENTO EN LA MEMORIA DE INFORMACION SOBRE LOS TEMAS.

PROBLEMA 1
a) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Transformar en un unico logaritmo la expresion

%|n(16)+2ln(x—3)—|”(x)

b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Resolver %In(16)+2In(x—3)—In(x) =0.

PROBLEMA 2

En el plano cartesiano se consideran los puntos A=(1,2),B=(2,-1) yC =(5,4).

a) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Obtener la ecuacién de la recta  que pasa por Ay cortaen B a la
recta y =x-3.

b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Obtener la distancia del punto C a la recta .

PROBLEMA 3
e  x*+8
a) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Calcular I|m2 T4
Xx—>-2 X —
e . x> +8
b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Obtener la derivada de f (x) =— h
X —

PROBLEMA 4
a) (Se calificara de 0 a 6 puntos). Calcular I(x3 +2X +1) dx

b) (Se calificara de 0 a 4 puntos). Encontrar el area limitada por la curva
y=x+2x+1ylasrectas y=0, x=1y x=2.

PROBLEMA 5

(Se calificara de 0 a 10 puntos). Una pequefa fabrica de quesos artesanales esta probando una nueva
técnica de maduracion. EI maestro quesero esta interesado en analizar el tiempo de maduracién hasta
alcanzar el estado 6ptimo de los quesos que produce. Se han seleccionado al azar 6 quesos de la Gltima
remesa y se han medido cuantos dias han necesitado para alcanzar su punto 6ptimo, siendo estos: 28,
32, 29, 31, 28 y 32. Calcular el tiempo medio de maduracién y su desviacion tipica.
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Soluciones

PROBLEMA 1
a) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Transformar en un Unico logaritmo la expresién

%|n(16)+2ln(x—3)—|”(x)

b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Resolver %In(l6)+2ln(x—3)—ln(x) =0.

a) Aplicamos las propiedades de los logaritmos.

~In(16)+2In (x-3)-In(x) = In(16"*)+ In(x3)° ~In(x) -

X

=In(4)+In(x=3)" —In(x) = |n(4(X—3)2)—In(x)= |n(4(x_3)2]

b) Resolvemos la ecuacion logaritmica utilizando lo obtenido en el apartado anterior.

2 2
%In(16)+2In(x—3)—In(x)=0:>InLA'(XT_S)}=O:>4(XT_3)=1:>
:>4(x—3)2:x:4(x2+9—6x):x:4x2+36—24x:x:

25+7 =
25+ ./(—25)° —4-4-36 =
s 4X? —25%+36=0=> X = J(-25) _ 57 _| 8
2:4 8 -7 _18_|9_
8 8 |4

Las soluciones obtenidas son x:% y x=4. Comprobamos su validez.
x:g—>¢iln(16)+2ln g—3 —In 9 =O?:>(;lln(16)+2In =3 —In 9 =07? jNo!
4 2 4 4 2 4 4

x:4—>¢%In(16)+2|n(4—3)—|n(4):O?:>(;%In(16)—ln(4):0?:>iSI!

Dado que el logaritmo de un nimero negativo no existe la solucion x = 2 no es valida y la unica

solucion vélidaes x=4.
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PROBLEMA 2
En el plano cartesiano se consideran los puntos A=(1,2),B=(2,-1) yC =(5,4).

a) (Se calificard de 0 a 5 puntos). Obtener la ecuacion de la recta r que pasa por Ay cortaen B ala
recta y=x-3.

b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Obtener la distancia del punto C a la recta r.

a) Buscamos una recta r de ecuacion y =mx+n. Determinamos el valor de m y n para que la recta
pase por los puntos Ay B.

A:(l,Z)er
2=m+n 2=m+n

B=(2,—1)EI’ = = =2=m-2m-1=
-1=2m+n -2m-1=n

r:y=mx+n

=3=—m=m=-3|=n=-2(-3)-1=5|=|r:y=-3x+5

La recta buscada tiene ecuacion r:y=-3x+5.

b) Utilizamos la formula de la distancia de un punto a una recta.

|ax+by +c|
d(C,r)=——
“ al b’ 3:-5+4-5 14
=d(C,r)= = = 4.43unidades
r:3x+y-5=0 ( ) 3 +1 V10
C(5.4)
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PROBLEMA 3
e . x*+8
a) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Calcular I|m2 yE
X—>-2 X —
e . x> +8
b) (Se calificara de 0 a 5 puntos). Obtener la derivada de f (x)=—; R
X —

a) Calculamos el limite pedido.

3 _9\3
I X2+8 =( 2)2+8 9. Indeterminacion =...
x>2 X5 —4 (_2) -4 0
1 0 0 8
2| -2 4 -8=x+8=(x+2)(X’ -2x+4)
1 -2 4 |0

x2—4:0:>x2:4:>x:\/Z:iZ:>x2—4:(x+2)(x—2)

M(XZ—ZXJF"') x> —2x+4 (—2)2—2(—2)+4 12
e — I- = I- — — —|—
xl—g]z M(X—Z) X'_Tz X—2 —2_9 4

b) Calculamos la expresion de la derivada utilizando la formula de derivacion de un cociente.

2(v2 2\ _ 3
f(x)= Xzi'8 s f(x) 3% (x ‘i) 2>2<(X +8) _3 —12x22 —2):4—16x _ x“—122x2 —216x
X" -4 (x —4) (x —4) (x —4)
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PROBLEMA 4
a) (Se calificard de 0 a 6 puntos). Calcular I(x3 +2X +1) dx

b) (Se calificara de 0 a 4 puntos). Encontrar el &rea limitada por la curva
y=x>+2x+1ylasrectas y=0, x=1y x=2.

a) Calculamos la integral pedida.

I(x3+2x+1)dx=x—4+x2+x+K
4

b) La funcion y=x>+2x+1 es positiva en el intervalo [1, 2] por lo que el &rea limitada por la curva

y=x>+2x+1 y las rectas y=0, x=1y x=2 es el valor de la integral definida de 1 a 2 de

y=x>+2x+1.

) 2 x* L 1
Area:'|'x3+2x+1dx:{—+x2 +x} :{—+22+2}—{—+12+1}:
1 4 4 4

1

1 31

:4+4+2—(—+1+1j:—= 7.75u%
4 4

El area pedida tiene un valor de 7.75 unidades cuadradas.

A;}__

[=2]

.
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PROBLEMA 5

(Se calificara de 0 a 10 puntos). Una pequefia fabrica de quesos artesanales esta probando una nueva
técnica de maduracién. EI maestro quesero esté interesado en analizar el tiempo de maduracion hasta
alcanzar el estado 6ptimo de los quesos que produce. Se han seleccionado al azar 6 quesos de la dltima
remesa y se han medido cuantos dias han necesitado para alcanzar su punto 6ptimo, siendo estos: 28,
32, 29, 31, 28y 32. Calcular el tiempo medio de maduracion y su desviacion tipica.

Hallamos la media de los dias de maduracion.

X 28+32+29;31+28+32 _ 30 dias

La media de maduracion es de 30 dias.
Hallamos la desviacion tipica de los datos.

2-(28-30)" +2-(32-30)" +(29-30)" +(31-30)"
- -

Varianza = 3

oc=+3=173

La desviacion tipica de los datos obtenidos tiene un valor aproximado de 1.73 dias.
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