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PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD, PAU 

Prueba Ordinaria 

Junio 2026 

Matemáticas Aplicadas a las Ciencias Sociales 
 

INDICACIONES 

– El examen consta de 3 apartados. Cada apartado puede contener una o dos opciones. En el caso 

de aparecer dos opciones, se escogerá una que se deberá realizar íntegramente. 

– En caso de resolver más opciones de las establecidas en cada apartado, se corregirá únicamente la 

que aparezca en primer lugar en el cuadernillo del examen. 

– Se valorará positivamente la explicación de los diferentes pasos seguidos en la resolución de cada 

ejercicio, así como la claridad de exposición. No se admitirá ningún resultado que no esté 

debidamente justificado. 

– Se permitirá el uso de reglas y calculadoras que no sean programables, ni gráficas o con capacidad 

para almacenar o transmitir datos. No obstante, todos los procesos conducentes a la obtención de 

resultados deben estar suficientemente justificados. 

– Durante el desarrollo del ejercicio no se permitirá el préstamo de calculadoras entre estudiantes. 

 

Apartado 1 [3 puntos]. 

Opción 1. Se considera el siguiente sistema de ecuaciones lineales dependiente del parámetro real 

𝑎: 

1

2 2

3

x ay z

x y az

x y z

+ − =


− + =
 + + =

 

Realice las tareas que se describen a continuación: 

Tarea 1.1A [2 PUNTOS]. Discuta el sistema en función de los valores del parámetro a. 

Tarea 1.1B [1 PUNTO]. Resuelva el sistema de ecuaciones para 2a = − . 

 

 

Opción 2. Una agencia de marketing desea maximizar el impacto de su nueva campaña, medido 

en miles de visualizaciones, invirtiendo en dos tipos de publicidad: Instagram Stories y YouTube 

Pre-roll. 

Los costes unitarios son de 500 € para Instagram y 1.500 € para YouTube, contando con un 

presupuesto límite de 15.000 €. Las condiciones de contratación exigen un total de al menos 10 

anuncios, de los cuales como mínimo 4 deben ser de YouTube. Además, el número de anuncios de 

Instagram no puede exceder el doble de los de YouTube. Se estima que el impacto por unidad es de 

1,5 miles de visualizaciones en Instagram y 3 miles en YouTube. 

Realice las siguientes tareas: 

Tarea 1.2A [1 PUNTO]. Plantee la función objetivo y el conjunto de restricciones que describen el 

problema. 

Tarea 1.2B [1 PUNTO]. Dibuje la región factible en el plano, calculando sus vértices. 

Tarea 1.2C [0,75 PUNTOS]. ¿Cuántos anuncios de cada tipo debe contratar la empresa para 

maximizar el impacto (número de visualizaciones)? 

Tarea 1.2D [0,25 PUNTOS]. ¿A cuánto ascendería dicho impacto máximo (en miles de 

visualizaciones)? 
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Apartado 2 [4 puntos]. Realice las siguientes tareas a partir de esta función. 

Se considera la función real de variable real definida por: 

( )
3 2

2

3 , 2

3 4, 2

x ax x si x
f x

x x si x

 + − 
= 

− − 

 

Tarea 2.1A [1,5 PUNTOS]. Calcule el valor del parámetro 𝑎 para que la función 𝑓(𝑥) sea continua 

en todo su dominio. Para el valor de 𝑎𝑎 obtenido, halle los puntos de corte de la gráfica con los ejes 

de coordenadas. 

Tarea 2.1B [1,5 PUNTOS]. Considerando el caso 2a = − , calcule el área de la región delimitada 

por esta función, el eje de abscisas OX y las rectas verticales 0x = , 2x = . 

Tarea 2.1C [1 PUNTO]. Considerando el caso 0a = , calcule los extremos relativos que tiene 

esta función en el intervalo [−3,2], especificando si son máximos o mínimos. 

 

Apartado 3 [3 puntos]. 

Opción 1. El tiempo que los estudiantes de un instituto tardan en completar un examen sigue una 

distribución normal con una desviación típica de 10 minutos. Se ha tomado una muestra aleatoria 

de 100 estudiantes seleccionados al azar, y se ha calculado que el tiempo medio necesario para 

completar el examen es de 90 minutos. Realice las siguientes tareas: 

Tarea 3.1A [1,5 PUNTOS]. Calcule el intervalo de confianza del 95% para el valor promedio del 

tiempo que los estudiantes tardan en completar el examen. 

Tarea 3.1B [1,5 PUNTOS]. ¿Cuál es el número mínimo de estudiantes que habría que considerar 

para que el error al estimar el tiempo medio empleado en completar el examen, con un nivel de 

confianza del 97 %, fuese de 2 minutos? 

 

Opción 2. Una empresa de biotecnología ha desarrollado una prueba para una enfermedad. Se 

estima que el 3% de la población padece la enfermedad. La prueba es altamente sensible, dando 

positivo en el 98% de las personas enfermas. Sin embargo, en el 5% de las personas sanas, la 

prueba da un falso positivo. Realice las siguientes tareas que se plantean: 

Tarea 3.2A [1 PUNTO]. Calcule la probabilidad de que una persona elegida al azar dé positivo 

en la prueba. 

Tarea 3.2B [1 PUNTO]. Si una persona ha dado positivo, calcule la probabilidad de que realmente 

esté sana. 

Tarea 3.2C [1 PUNTO]. Calcule la probabilidad de que la prueba dé un resultado incorrecto para 

una persona elegida al azar. 
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SOLUCIONES 

Apartado 1 [3 puntos]. 

Opción 1. Se considera el siguiente sistema de ecuaciones lineales dependiente del parámetro real 

𝑎: 

1

2 2

3

x ay z

x y az

x y z

+ − =


− + =
 + + =

 

Realice las tareas que se describen a continuación: 

Tarea 1.1A [2 PUNTOS]. Discuta el sistema en función de los valores del parámetro a. 

Tarea 1.1B [1 PUNTO]. Resuelva el sistema de ecuaciones para 2a = − . 

 

1.1A Este sistema tiene asociada la matriz de coeficientes 

1 1

2 1

1 1 1

a

A a

− 
 

= − 
 
 

 y la matriz ampliada 

1 1 1

/ 2 1 2

1 1 1 3

a

A B a

− 
 

= − 
 
 

. 

Averiguamos cuando se anula el determinante de la matriz de coeficientes A. 

( ) ( )

2 2

2

2

1 1

2 1 1 2 1 2 3 4

1 1 1

3 5
4

3 3 4·1· 4 3 5 2
0 3 4 0

3 52·1 2
1

2

a

A a a a a a a

a

A a a a

a

−

= − = − + − − − − = − −

+
= = − − −  

=  − − =  = = = 
− = − =



 

CASO 1 1  y  4a a −   

En este caso el determinante de A es no nulo y su rango es 3, por lo que el rango de la matriz 

ampliada también es 3, igual que el número de incógnitas (3). El sistema es compatible 

determinado (una única solución). 

 

CASO 2. 1a = −  

En este caso el determinante de A es nulo y su rango es menor de 3. Utilizamos el método de 

Gauss para obtener un sistema triangular equivalente. 
 

Fila 3ª  Fila1ª
1 1 1 1

1 1 1 3
/ 2 1 1 2

1 1 1 1
1 1 1 3

0 2 2 2 Nueva Fila 3ª

A B

− 
− −   

  
= − −     − −

  
   →

 

 

 

Fila 2ª  2 · Fila1ª
1 1 1 1

2 1 1 2
0 1 1 0

2 2 2 2
0 2 2 2

0 1 1 0 Nueva Fila 2ª

− 
− −  

− −   
    − −

   
  →

 
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/

Fila 3ª 2· Fila 2ª
1 1 1 1

0 2 2 2
0 1 1 0

0 2 2 0
0 0 0 2

0 0 0 2 Nueva Fila 3ª

A B

A

 − 
 − − 
  

   − −
   
 →     

 

 

El rango de A es 2 y el de A/B es 3. Los rangos son distintos y el sistema es incompatible 

(sin solución). 

 

CASO 3. 4a =  

En este caso el determinante de A es nulo y su rango es menor de 3. Utilizamos el método de 

Gauss para obtener un sistema triangular equivalente. 

 

Fila 3ª  Fila1ª
1 4 1 1

1 1 1 3
/ 2 1 4 2

1 4 1 1
1 1 1 3

0 3 2 2 Nueva Fila 3ª

A B

− 
−   

  
= −     − − −

  
   − →

 

 

 

Fila 2ª  2 · Fila1ª
1 4 1 1

2 1 4 2
0 9 6 0

2 8 2 2
0 3 2 2

0 9 6 0 Nueva Fila 2ª

− 
−  

−   
 −    − − −

   −  − →
 

 

 
/

Fila 2ª 3· Fila 3ª
1 4 1 1

0 9 6 0
0 9 6 0

0 9 6 6
0 0 0 6

0 0 0 6 Nueva Fila 3ª

A B

A

 − 
 − 

−   
 −   − −

   −
 − →     

 

 

El rango de A es 2 y el de A/B es 3. Los rangos son distintos y el sistema es incompatible 

(sin solución). 

 

Conclusión: Si 1  y  4a a −   el sistema es compatible determinado (una única solución) y si 

1a = −  o 4a =  el sistema es incompatible (sin solución). 

 

1.1B Para 2a = −  estamos en el caso 1 y el sistema es compatible determinado. Resolvemos el 

sistema para 2a = − . 

2 1 2 1
4 2

2 2 2 2 2 2

3 3

x y z x y z
y z

x y z x y z

x y z x y z

− − = = + + 
+ 

− − =  − − =  
 + + = + + = 

2 2y z+ − − 2

2 1 3y z y z

 =


+ + + + =
 

 

3 0 0
0 2 2 1 0 1 1 2

3 2 2

y y
z z x

y z

 = → =
  + =  =  = + + =

+ =

 

 

Para 2a = −  la solución del sistema es 2, 0, 1x y z= = = .  
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Apartado 1 [3 puntos]. 

Opción 2. Una agencia de marketing desea maximizar el impacto de su nueva campaña, medido 

en miles de visualizaciones, invirtiendo en dos tipos de publicidad: Instagram Stories y YouTube 

Pre-roll. 

Los costes unitarios son de 500 € para Instagram y 1.500 € para YouTube, contando con un 

presupuesto límite de 15.000 €. Las condiciones de contratación exigen un total de al menos 10 

anuncios, de los cuales como mínimo 4 deben ser de YouTube. Además, el número de anuncios de 

Instagram no puede exceder el doble de los de YouTube. Se estima que el impacto por unidad es de 

1,5 miles de visualizaciones en Instagram y 3 miles en YouTube. 

Realice las siguientes tareas: 

Tarea 1.2A [1 PUNTO]. Plantee la función objetivo y el conjunto de restricciones que describen el 

problema. 

Tarea 1.2B [1 PUNTO]. Dibuje la región factible en el plano, calculando sus vértices. 

Tarea 1.2C [0,75 PUNTOS]. ¿Cuántos anuncios de cada tipo debe contratar la empresa para 

maximizar el impacto (número de visualizaciones)? 

Tarea 1.2D [0,25 PUNTOS]. ¿A cuánto ascendería dicho impacto máximo (en miles de 

visualizaciones)? 

 

1.2A Llamamos “x” = número de anuncios de Instagram Stories e “y” = número de anuncios 

Youtube Pre-roll. Realizamos una tabla con los datos del problema. 

 

 Coste Miles de visualizaciones 

Nº Instagram Stories (x) 500x 1.5x 

Nº Youtube Pre-roll (y) 1500y 3y 

TOTAL 500 1500x y+  1.5 3x y+  

 

La función objetivo que deseamos maximizar es el impacto medido en miles de visualizaciones 

que vienen expresado como ( ), 1.5 3I x y x y= +  

Las restricciones son: 

 

“Los costes unitarios son de 500 € para Instagram y 1.500 € para YouTube, contando con un 

presupuesto límite de 15.000 €” → 500 1500 15000x y+   

“Las condiciones de contratación exigen un total de al menos 10 anuncios, de los cuales 

como mínimo 4 deben ser de YouTube” → 10; 4x y y+   . 

“El número de anuncios de Instagram no puede exceder el doble de los de YouTube” → 
2x y  

Las cantidades deben ser positivas → 0; 0x y   

 

Reunimos todas las restricciones en un sistema de inecuaciones: 

 

500 1500 15000 3 30

10 10

4 4

2 2

0; 0 0; 0

x y x y

x y x y

y y

x y x y

x y x y

+  +  
 

+  + 
  

   
  
 

     

 

 

1.2B Dibujamos las rectas que delimitan la región factible. 
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4 0; 0

30
10 2

4 Pr3
0 10 0 0

0 10 6 4
6 4 8 4

12 6 8 4
10 0 12 6

30

3 21

0

30 0 y x y

x
x yx

x y xx y
x y imer

cuadrante

x x yy x y =  

=−
= −=

+ == =+

=
 

 

 
 

Como las restricciones del problema son 

3 30

10

4

2

0; 0

x y

x y

y

x y

x y

+  


+ 


 



  

 la región factible es la región del primer 

cuadrante que está por debajo de la recta roja y por encima de las rectas azul, verde y negra. 

 

Comprobamos que el punto P(6, 6) que pertenece a dicha región cumple las restricciones. 

 

6 3·6 30

6 6 10

6 4

6 2·6

6 0; 6 0

+  


+ 


 



  

 ¡Se cumplen todas! 

 

Coloreamos de gris la región factible e indicamos las coordenadas de sus vértices. 
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Los vértices son A(0, 10); B(12, 6); C(8, 4) y D(6, 4). 
 

 1.2C Valoramos la función objetivo ( ), 1.5 3I x y x y= +  en cada vértice en busca del máximo. 

 

A(0, 10) → ( )0,10 1.5·0 3·10 30I = + =  

B(12, 6) → ( )12,6 1.5·12 3 o36 x·6  Má imI = + =  

C(8, 4) → ( )8,4 1.5·8 3·4 24I = + =  

D(6, 4) → ( )6,4 1.5·6 3·4 21I = + =  

 

El valor máximo es 36 y se alcanza en el vértice B(12, 6). El máximo impacto se consigue 

contratando 12 anuncios de Instagram Stories y 6 de Youtube Pre-roll.  

 

1.2D El máximo impacto que se puede conseguir es de 36 mil visualizaciones.  
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Apartado 2 [4 puntos]. Realice las siguientes tareas a partir de esta función. 

Se considera la función real de variable real definida por: 

( )
3 2

2

3 , 2

3 4, 2

x ax x si x
f x

x x si x

 + − 
= 

− − 

 

Tarea 2.1A [1,5 PUNTOS]. Calcule el valor del parámetro 𝑎 para que la función 𝑓(𝑥) sea continua 

en todo su dominio. Para el valor de 𝑎𝑎 obtenido, halle los puntos de corte de la gráfica con los ejes 

de coordenadas. 

Tarea 2.1B [1,5 PUNTOS]. Considerando el caso 2a = − , calcule el área de la región delimitada 

por esta función, el eje de abscisas OX y las rectas verticales 0x = , 2x = . 

Tarea 2.1C [1 PUNTO]. Considerando el caso 0a = , calcule los extremos relativos que tiene 

esta función en el intervalo [−3,2], especificando si son máximos o mínimos. 

 

2.1A La función es continua en  2−  pues está definida con expresiones polinómicas. Para que 

la función sea continua debe serlo en el cambio de definición 2x = . 

 

( )

( )

( )

( ) ( ) ( )

3 2

3 2

2 2

2 2

2 2

2 2

2 2 ·2 3·2 4 2

lim lim 3 4 2

4 2 6 4 8 2
lim lim 3 4 2 3·2 4 6

lim lim 2

x x

x x

x x

f a a

f x x ax x a

a a a
f x x x

f x f x f

− −

+ +

− +

→ →

→ →

→ →

= + − = +


= + − = + 

 + = −  = −  = −

= − − = − − = − 


= = 

 

 

La función es continua en todo su dominio para 2a = − . 

La función queda ( )
3 2

2

2 3 , 2

3 4, 2

x x x si x
f x

x x si x

 − − 
= 

− − 
. 

Hallamos los puntos de corte de la función con el eje OX ( 0y = ). 

 

( )

( ) ( )

( )( )

( ) ( )
( )( )

3 2 2

2

2

3 2

2

2 2

2 3 2 3 0 ...

2 4
3

2 2 4 3 2 4 2
2 3 0

2 42 2
1

2

... 2 3 3 1

3 5
4

3 3 4 4 3 5 2
3 4 0 3 4 4 1

3 52 2
1

2

x x x x x x

x x x

x x x x x x

x x x x x x x

− − = − − = 

+
= − − −  

− − =  = = = 
− = −



 − − = − +

+
= − − −  

− − =  = = =  − − = − +
− = −



 

 

La función queda ( )
( ) ( )

( ) ( )

3 1 , 2

4 1 , 2

x x x si x
f x

x x si x

− + 
= 

− + 

. Esta expresión se anula en 0x = , 1x = −  

y en 4x = . Los puntos de corte con el eje OX son A(0,0), B(–1,0) y C(4,0). 
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Hallamos los puntos de corte con el eje OY ( 0x = ). 

( ) 3 20 0 0 2·0 3·0 0x f=  = − − =  

El punto de corte con el eje OY es el punto A(0, 0). 

 

2.1B La función en el intervalo [0, 2] solo corta el eje OX en 0x = . El área de la región delimitada 

por esta función, el eje de abscisas OX y las rectas verticales 0x = , 2x =  es el valor absoluto 

de la integral de 0 a 2 de f(x). 

La función en el intervalo [0, 2] tiene la expresión ( ) 3 22 3f x x x x= − − . 

 

( )
2

4 3 2
2 2

3 2

0 0
0

4 3 2 4 3 2

2 3
2 3

4 3 2

2 2·2 3·2 0 2·0 3·0 16 22
4 6 7.333

4 3 2 4 3 2 3 3

x x x
f x dx x x xdx

 
= − − = − − = 

 

    −
= − − − − − = − − =   
   

 

 

 

El área tiene un valor aproximado de 7.333 unidades cuadradas. 

 

 
 

http://www.ebaumatematicas.com/


PAU 2026 Ordinaria Matemáticas aplicadas a las ciencias sociales II en Cantabria           Juan Antonio Martínez García 

11 de 14      www.ebaumatematicas.com  

2.1C Para 0a =  la función queda ( )
3

2

3 , 2

3 4, 2

x x si x
f x

x x si x

 − 
= 

− − 

 

En el intervalo [−3,2] la función tiene la expresión ( ) 3 3f x x x= − . Hallamos su derivada y 

averiguamos cuando se anula. 

 

( ) ( )

( )

3 2

2 2 2

3 ´ 3 3

´ 0 3 3 0 1 0 1 1 1

f x x x f x x

f x x x x x

= −  = −

=  − =  − =  =  = = 

 

 

Estos dos puntos críticos pertenecen al intervalo [−3,2]. Sustituimos esos valores en la segunda 

derivada. 

( ) ( )
( ) ( )

( )
2

´́ 1 6 1 6 0
´ 3 3 ´́ 6

´́ 1 6·1 6 0

f
f x x f x x

f

− = − = − 
= −  =  

= = 

 

 

En 1x = −  la primera derivada se anula y la segunda es negativa. La función presenta un máximo 

relativo para 1x = − . 

En 1x =  la primera derivada se anula y la segunda es positiva. La función presenta un mínimo 

relativo para 1x = . 

Como ( ) ( ) ( )
3

1 1 3 1 2f − = − − − =  y ( ) 31 1 3·1 2f = − = −  el máximo relativo tiene coordenadas 

 (–1, 2) y el mínimo relativo es (1, –2). 
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Apartado 3 [3 puntos]. 

Opción 1. El tiempo que los estudiantes de un instituto tardan en completar un examen sigue una 

distribución normal con una desviación típica de 10 minutos. Se ha tomado una muestra aleatoria 

de 100 estudiantes seleccionados al azar, y se ha calculado que el tiempo medio necesario para 

completar el examen es de 90 minutos. Realice las siguientes tareas: 

Tarea 3.1A [1,5 PUNTOS]. Calcule el intervalo de confianza del 95% para el valor promedio del 

tiempo que los estudiantes tardan en completar el examen. 

Tarea 3.1B [1,5 PUNTOS]. ¿Cuál es el número mínimo de estudiantes que habría que considerar 

para que el error al estimar el tiempo medio empleado en completar el examen, con un nivel de 

confianza del 97 %, fuese de 2 minutos? 

 

X = El tiempo que los estudiantes de un instituto tardan en completar un examen (en minutos). 

X = N(𝛍, 10) 

Tamaño de muestra = n = 100. Media muestral = 90x =  minutos. 
 

3.1A Hallamos el valor de 
/2z  para una confianza del 95%. 

/21 0.95 0.05 0.025 1 0.975 1.96
2 2

z
 

 − = → = → = → − = → =  

  
 

Utilizamos la fórmula del error. 

/2

10
1.96 1.96

100
Error z

n



= = =  minutos 

 

El intervalo de confianza es: 

( ) ( ) ( ), 90 1.96, 90 1.96 88.04, 91.96x Error x Error− + = − + =  

 

3.1B Con un nivel de confianza del 97% determinamos el valor de /2z . 
 

1 – α = 0,97 → α = 0,03 → α /2 = 0,015 →1 – α /2 = 0,985 → /2z = 2.17 
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Igualamos el error a 2 minutos. 
2

/2

10 21.7 21.7
· 2 2.17 · 2 21.7 117.7225

2 2
Error z n n n

n n


  
=  =  =  =  = = 

 
 

 

Como n debe ser entero y superior al “n” hallado el tamaño mínimo de la muestra es de 118 

estudiantes. 
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Apartado 3 [3 puntos]. 

Opción 2. Una empresa de biotecnología ha desarrollado una prueba para una enfermedad. Se 

estima que el 3% de la población padece la enfermedad. La prueba es altamente sensible, dando 

positivo en el 98% de las personas enfermas. Sin embargo, en el 5% de las personas sanas, la prueba 

da un falso positivo. Realice las siguientes tareas que se plantean: 

Tarea 3.2A [1 PUNTO]. Calcule la probabilidad de que una persona elegida al azar dé positivo 

en la prueba. 

Tarea 3.2B [1 PUNTO]. Si una persona ha dado positivo, calcule la probabilidad de que realmente 

esté sana. 

Tarea 3.2C [1 PUNTO]. Calcule la probabilidad de que la prueba dé un resultado incorrecto para 

una persona elegida al azar. 

 

Llamamos M al suceso “la persona elegida está enferma”, T+ a “el test da positivo” y T–  a “el 

test da negativo”. 

Por los datos proporcionados tenemos: ( ) ( ) ( )0.03, / 0.98  y  / 0.05P M P T M P T M= + = + =  

3.2A Debemos calcular ( )P T + . Aplicamos el teorema de la probabilidad total. 

 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )/ / 0.03·0.98 0.97·0.05 0.0779P T P M P T M P M P T M+ = + + + = + =  

 

3.2B Debemos calcular ( )/P M T + . Es una probabilidad a posteriori. Aplicamos el teorema de 

Bayes. 

( )
( )
( )

( ) ( )
( )

/ 0.97·0.05 485
/ 0.6226

0.0779 779

P M T P M P T M
P M T

P T P T

 + +
+ = = = =

+ +
 

 

3.2C Hay dos formas de que el resultado sea incorrecto: dar positivo estando sano (T M+ ) o dar 

negativo estando enfermo (T M− ). La probabilidad pedida es la suma de las probabilidades 

de cada una de estas opciones. 

 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( )

Resultado incorrecto

/ / 1 / /

0.03 1 0.98 0.97·0.05 0.0491

P P T M P T M

P M P T M P M P T M P M P T M P M P T M

= − + + =

= − + + = − + + + =  

= − + =

 

http://www.ebaumatematicas.com/

