
 

PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD 
CONVOCATORIA ORDINARIA DE 2026 
EJERCICIO DE: MATEMÁTICAS II  
TIEMPO DISPONIBLE: 1 hora 30 minutos  

PUNTUACIÓN QUE SE OTORGARÁ A ESTE EJERCICIO: (véanse las distintas partes del examen) 

El examen consta de cinco preguntas. Cada pregunta tiene una valoración de 2 puntos. Las 

tres primeras preguntas son obligatorias, mientras que en las dos últimas se deberá elegir 

entre Opción 1 y Opción 2, respondiendo únicamente a una de las dos. 

 

El/la estudiante debe indicar claramente, en la primera página del tríptico, cuáles han sido 

las opciones elegidas en las preguntas 4 y 5. (Si no se indica, y se han respondido dos opciones 

de una misma pregunta, sólo se corregirá la opción que aparezca en primer lugar en el 

tríptico). 

Justifica los pasos realizados para llegar a la solución obtenida. 

 

1. En un ecosistema interactúan tres especies que llamaremos A, B y C. La población de cada 

especie en el mes k viene dada por ak, bk y ck, respectivamente. La evolución de sus poblaciones 

puede modelizarse mediante la relación existente entre las poblaciones en un mes k + 1 y en el 

mes anterior, k: 
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a) (0,5 puntos) Si en el instante inicial (k = 0) hay 100 ejemplares de la especie A, 124 de la especie 

B y 234 de la especie C, ¿cuántos ejemplares hay de cada especie dos meses después? 

b) (0,5 puntos) Razona (sin calcular Mk) que se cumple la siguiente relación 
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, 

    donde a0, b0 y c0 son el número de ejemplares de cada especie en el instante inicial. 

c) (1 punto) Calcula Mk con k ∈ N. ¿Qué ocurrirá con el número de ejemplares de cada una de las 

especies con el paso del tiempo? 

 

2. Sea f(x) una función continua definida en  )0,+  tal que ( )´ , 0
xe

f x x
x

=   , y 

( )1 2 2f e= − : 

a) (1 punto) Calcula f(x) y ( )
0

lim
x

f x
+→

. 

b) (1 punto) Halla los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f. Justifica que 

( ) 0, 0f x x   . 

 

3. Sean los planos : 2 4 1 0x y z − + + =  y : 2 3 6 ,  con d x y z d d − + =  . 

a) (1 punto) ¿Hay algún valor de d ∈ R para el cual los planos π y πd no se corten? 

b) (1 punto) Calcula, para d = −2, los puntos de corte entre los planos π y πd. 

 

4. Elige entre 4.1 y 4.2, respondiendo únicamente uno de los dos. 

 



4.1 Para una prueba de Bachillerato se ha preparado un cuestionario tipo test de 4 preguntas 

con 5 respuestas posibles a cada pregunta. Cada pregunta correctamente respondida suma 

2,5 puntos. Por cada respuesta incorrecta se restan 0,625 puntos. Si no se contesta a la 

pregunta, se puntúa con 0. 

a) (1 punto) ¿Cuál es la probabilidad de sacar sobresaliente (nota mayor o igual a 9) 

contestando las cuatro preguntas aleatoriamente? 

b) (1 punto) ¿Cuál es la probabilidad de suspender (nota menor que 5) contestando las 

cuatro preguntas aleatoriamente? 

 

4.2 En un hospital se realizan dos técnicas diferentes de intervención para una misma lesión. 

Se muestra en la siguiente tabla el número de intervenciones realizadas en los últimos años 

clasificadas por tipo de técnica y gravedad de la lesión antes de la intervención: 

 Nº intervenciones 

 Técnica 1 Técnica 2 

Graves 44 140 

Leves 136 40 

 

En la tabla siguiente se muestra el número de intervenciones que fueron efectivas ante la 

lesión: 

 Nº intervenciones efectivas 

 Técnica 1 Técnica 2 

Graves 30 102 

Leves 120 36 

 

a) (0,5 puntos) Se elige al azar el expediente de una intervención realizada en el hospital 

para esta lesión. Sabiendo que la intervención ha sido efectiva, ¿cuál de las dos técnicas 

es más probable que se haya usado? 

b) (1 punto) Con los datos anteriores, un cirujano del hospital quiere elegir la técnica que le 

proporcione mayor probabilidad de éxito. ¿Qué técnica elegirá para una lesión leve?, ¿y 

para una lesión grave? 

c) (0,5 puntos) El protocolo del hospital cuando se desconoce la gravedad de la lesión es 

aplicar la técnica 1. Justifica por qué este protocolo no es el más adecuado. 

 

5. Elige entre 5.1 y 5.2, respondiendo únicamente uno de los dos. 

 

5.1 (2 puntos) En un archivo de la universidad se están digitalizando los expedientes allí 

almacenados. La universidad dispone de 70 archiveros que pueden realizar el trabajo y de 

un número limitado de equipos informáticos. Inicialmente se crea un equipo de trabajo con 

50 archiveros. Se ha observado que cada uno de los integrantes de ese equipo digitaliza 80 

expedientes mensualmente y que por cada archivero más que se añada al equipo, se reduce 

en uno los expedientes que digitaliza cada archivero al mes. 

Determina el número de archiveros que deben formar el equipo para que el número de 

expedientes digitalizados al mes sea máximo. 

 

5.2 (2 puntos) Calcula 
( )

( )0
lim

1 cos

sen x x

x

e e

x→

−

−
. 

 



Nota: Puedes utilizar las siguientes fórmulas si te resultan de utilidad en alguno de los ejercicios 

anteriores. 

▪ En el paralelogramo ABCD podemos calcular su área con la expresión Área AB AD=  . 

▪ Dado un triángulo ABC, su área puede obtenerse con la expresión 
2

AB AC
Área


= . 

▪ Sea el paralelepípedo definido por los vectores AB , AC  y AD , entonces su volumen 

puede ser obtenido por la expresión , ,Volumen AB AC AD =
 

. 

▪ El volumen de un tetraedro de vértices A, B, C y D puede ser obtenido por la expresión 

, ,

6

AB AC AD
Volumen

 
 

= . 
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SOLUCIONES 

 

1. En un ecosistema interactúan tres especies que llamaremos A, B y C. La población de cada 

especie en el mes k viene dada por ak, bk y ck, respectivamente. La evolución de sus poblaciones 

puede modelizarse mediante la relación existente entre las poblaciones en un mes k + 1 y en el 

mes anterior, k: 
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a) (0,5 puntos) Si en el instante inicial (k = 0) hay 100 ejemplares de la especie A, 124 de la 

especie B y 234 de la especie C, ¿cuántos ejemplares hay de cada especie dos meses después? 

b) (0,5 puntos) Razona (sin calcular Mk) que se cumple la siguiente relación 
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, 

    donde a0, b0 y c0 son el número de ejemplares de cada especie en el instante inicial. 

c) (1 punto) Calcula Mk con k ∈ N. ¿Qué ocurrirá con el número de ejemplares de cada una de 

las especies con el paso del tiempo? 

 

a) Calculamos los ejemplares que hay un mes después. 
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Calculamos los ejemplares que hay dos meses después. 

 

2 1 2

2 1 2
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1 0 0 1 0 0 100 100 100

1 1 0 1 1 0 224 100 224 324

1 0 1 1 0 1 334 100 334 434
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Pasados 2 meses hay 100 ejemplares de la especie A (no cambia), 324 de la especie B (200 

más que al principio) y 334 de la especie C (200 más que al principio). 
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c) Calculamos la potencia k-ésima de M. 
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Observamos que 

1 0 0

1 0

0 1

kM k

k

 
 

=  
 
 

. 

 

Por lo visto en el apartado anterior cuando pasa un mes la especie A se mantiene en número 

de ejemplares, la especie B y C aumentan en 100 ejemplares. 

Cuando pasen k meses la especie A seguirá con 100 ejemplares y las especies B y C habrán 

aumentado en k · 100 ejemplares. 
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2. Sea f(x) una función continua definida en  )0,+  tal que ( )´ , 0
xe

f x x
x

=   , y 

( )1 2 2f e= − : 

a) (1 punto) Calcula f(x) y ( )
0

lim
x

f x
+→

. 

b) (1 punto) Halla los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f. Justifica que 

( ) 0, 0f x x   . 

 

a) La función f(x) es la primitiva de ( )´ , 0
xe

f x x
x

=   . Determinamos su expresión. 

 

( ) ( )
Cambio de variable

´ 1
2

2

x

t

e
f x f x dx dx

x t dx dt dx xdtx
x

e

x

 
 

= = = = 
=  = → = 

 

=







2 x
Cambio de variable

2 2 2t t xdt e dt e e K
x t

  
= = = = + 

=  







 

 

Hemos obtenido que ( ) 2 xf x e K= + . Aplicamos que ( )1 2 2f e= −  para obtener el valor 

de K. 

( )

( )

2
2 2 2 2

1 2 2

xf x e K
e e K K

f e

= + 
 − = +  = −

= − 

 

 

La función tiene la expresión ( ) 2 2xf x e= − . 

Calculamos el límite pedido. 

 

( ) 0

0 0
lim lim 2 2 2 2 2 2 0x

x x
f x e e

+ +→ →
= − = − = − =  

 

b) Calculamos la derivada de f(x). 

 

( ) ( )
1

2 2 ´ 2
2

x
x x e

f x e f x e
x x

= −  = =  

 

Esta expresión de la derivada es positiva para todo valor de 0x  . 

 

( )
0 0

´ 0
0

x

x

x x e
f x

xe

 →  
 = 

 

 

Tenemos que f(0) = 0, la función es continua y creciente entonces la función siempre 

tendrá valores positivos.  
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3. Sean los planos : 2 4 1 0x y z − + + =  y : 2 3 6 ,  con d x y z d d − + =  . 

a) (1 punto) ¿Hay algún valor de d ∈ R para el cual los planos π y πd no se corten? 

b) (1 punto) Calcula, para d = −2, los puntos de corte entre los planos π y πd. 

 

a) Estudiamos la posición relativa de los dos planos. Los dos planos son paralelos o coincidentes 

si sus vectores normales tienen coordenadas proporcionales. 

 

( )

( )

: 2 4 1 0 1, 2,4 4

6: 2 3 6

1

2, 2 33,6

2

d d

x y z n

x y z d n





− + + = → = − 
 =

− + = → = − −

−



  

 

Los vectores normales de los dos planos no tienen coordenadas proporcionales. Los planos 

se cortan independientemente del valor de d. 

No existe ningún valor d ∈ R para el cual los planos π y πd no se corten. 

 

b) Para d = −2 hallamos la ecuación de la recta que contiene los puntos de corte de ambos 

planos. 

 

( )
: 2 4 1 0 2 4 1

2 2 4 1 3 6 2
: 2 3 6 2 2 3 6 2

4 8 2 3 6 2 0 2 0 2

1

2·2 4 1 1 : 2 ;

d

x y z x y z
y z y z

x y z x y z

y z y z y z y z

x

x z z r y

z





 



− + + = = − − 
  − − − + = −  

− + = − − + = − 

 − − − + + =  − =  = 

= −


 = − − = −  = 
 =

 

 

Los puntos de corte entre los planos π y πd son los puntos pertenecientes a la recta con 

ecuaciones paramétricas 

1

: 2 ;

x

r y

z

 



= −


= 
 =

. 
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4.1 Para una prueba de Bachillerato se ha preparado un cuestionario tipo test de 4 preguntas 

con 5 respuestas posibles a cada pregunta. Cada pregunta correctamente respondida suma 2,5 

puntos. Por cada respuesta incorrecta se restan 0,625 puntos. Si no se contesta a la pregunta, se 

puntúa con 0. 

a) (1 punto) ¿Cuál es la probabilidad de sacar sobresaliente (nota mayor o igual a 9) contestando 

las cuatro preguntas aleatoriamente? 

b) (1 punto) ¿Cuál es la probabilidad de suspender (nota menor que 5) contestando las cuatro 

preguntas aleatoriamente? 

 

a) Para sacar nota mayor o igual a 9 solo se puede conseguir sacando un 10, es decir, 

respondiendo correctamente a las 4 preguntas. 

La probabilidad de que respondiendo al azar a una pregunta esta respuesta sea correcta vale 

1

5
. La probabilidad de responder correctamente a las 4 preguntas vale 

4

1 1 1 1 1 1
· · · 0.016

5 5 5 5 5 625
= = = . 

 

b) Si se responde mal a las 4 preguntas se obtiene un 0. 

Si se responde mal a 3 preguntas y correctamente a 1 obtenemos 2.5 – 3 · 0.625 = 0.625. 

Si se responde mal a 2 preguntas y correctamente a las otras 2 obtenemos 2.5 · 2 – 2 · 

0.625 = 3.75. 

Si se responde mal a 1 pregunta y correctamente a las otras 3 obtenemos 2.5 · 3 – 0.625 = 

6.875. 

Si se responde bien a todas las preguntas obtenemos 10. 

Solo se obtiene una nota superior a 5 cuando se responde bien a todas las preguntas o 

cuando respondemos mal a solo una de ellas. 

Sabemos que la probabilidad de acertar las 4 preguntas vale 
1

625
. 

Calculamos la probabilidad de fallar 1 de las 4 preguntas. 

Esto puede ocurrir de 4 formas distintas (fallando la 1ª, la 2ª, la 3ª o la 4ª) y la probabilidad 

de fallar la 1ª pregunta y acertar el resto vale 
4

4 1 1 1 4
· · ·

5 5 5 5 5
= . 

La probabilidad de fallar una cualquiera de las 4 preguntas y acertar las otras tres vale 

4

4 16
4·

5 625
= . 

Para sacar nota mayor que 5 debemos fallar 1 pregunta o ninguna. La probabilidad de sacar 

nota mayor que 5 vale 
1 16 17

625 625 625
+ = . 

La probabilidad de sacar nota menor que 5 vale 
17 608

1 0.9728
625 625

− = = . 
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4.2 En un hospital se realizan dos técnicas diferentes de intervención para una misma lesión. 

Se muestra en la siguiente tabla el número de intervenciones realizadas en los últimos años 

clasificadas por tipo de técnica y gravedad de la lesión antes de la intervención: 

 

 

 

 

 

 

En la tabla siguiente se muestra el número de intervenciones que fueron efectivas ante la 

lesión: 

 

 

 

 

 

 

a) (0,5 puntos) Se elige al azar el expediente de una intervención realizada en el hospital para 

esta lesión. Sabiendo que la intervención ha sido efectiva, ¿cuál de las dos técnicas es más 

probable que se haya usado? 

b) (1 punto) Con los datos anteriores, un cirujano del hospital quiere elegir la técnica que le 

proporcione mayor probabilidad de éxito. ¿Qué técnica elegirá para una lesión leve?, ¿y para 

una lesión grave? 

c) (0,5 puntos) El protocolo del hospital cuando se desconoce la gravedad de la lesión es 

aplicar la técnica 1. Justifica por qué este protocolo no es el más adecuado. 

 

Llamamos T1 al suceso “se utiliza la técnica 1 en la intervención”, T2 al suceso “se utiliza la 

técnica 2 en la intervención”, G a “La lesión es grave”, L a “La lesión es leve” y E a “la 

intervención ha sido efectiva”. 

 

a) Ha habido 30 +120 + 102 + 36 = 288 intervenciones efectivas. De estas 120 +30 = 150 han 

sido realizadas con la técnica 1 y 102 + 36 = 138 con la técnica 2. 

Como 150 > 138 podemos afirmar que si la intervención ha sido efectiva es más probable 

que se haya utilizado la técnica 1. 

 

b) Para lesiones leves con la técnica 1 se han realizado 136 intervenciones siendo efectivas 

120 de ellas. La proporción de efectividad con la técnica 1 es 
120 15

0.8824
136 17

= . 

Para lesiones leves con la técnica 2 se han realizado 40 intervenciones siendo efectivas 36 

de ellas. La proporción de efectividad con la técnica 2 es 
36

0.9
40

= . 

Como 0.9 > 0.8824 podemos decir que la técnica 2 tiene más probabilidad de ser efectiva 

en una intervención de lesión leve. 

Para lesiones graves con la técnica 1 se han realizado 44 intervenciones siendo efectivas 30 

de ellas. La proporción de efectividad con la técnica 1 es 
30 15

0.6818
44 22

= . 

Para lesiones leves con la técnica 2 se han realizado 140 intervenciones siendo efectivas 

102 de ellas. La proporción de efectividad con la técnica 2 es 
102 51

0.7286
140 70

= . 

 Nº intervenciones efectivas 

 Técnica 1 Técnica 2 

Graves 30 102 

Leves 120 36 

 

 Nº intervenciones 

 Técnica 1 Técnica 2 

Graves 44 140 

Leves 136 40 

 

http://www.ebaumatematicas.com/


PAU 2026 Ordinaria Matemáticas II en Aragón  Juan Antonio Martínez García 

10 de 12   www.ebaumatematicas.com  

Como 0.7286 > 0.6818 podemos decir que la técnica 2 tiene más probabilidad de ser 

efectiva en una intervención de lesión grave. 

 

c) Calculamos la probabilidad de que la intervención sea efectiva con la técnica 1 y con la 

técnica 2 para determinar cual de ellas es mayor. 

 

( )

( )

30 120 150
/ 1 0.8333

44 136 180

102 36 138
/ 2 0.7666

140 40 180

P E T

P E T

+
= = =

+

+
= =

+

 

 

Como 
150 138

180 180
  podemos decir que la probabilidad de efectividad de la intervención es 

mayor con la técnica 1. 

Esta conclusión la hemos realizado teniendo en cuenta el total de intervenciones, 

independientemente de la gravedad de la lesión. 

Sin embargo, en el apartado anterior teniendo en cuenta si la lesión es leve o grave era más 

efectiva la técnica 2 en ambos casos. La técnica 2 parece ser la más efectiva si estudiamos 

por separado los casos leves y los graves. 
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5.1 (2 puntos) En un archivo de la universidad se están digitalizando los expedientes allí 

almacenados. La universidad dispone de 70 archiveros que pueden realizar el trabajo y de un 

número limitado de equipos informáticos. Inicialmente se crea un equipo de trabajo con 50 

archiveros. Se ha observado que cada uno de los integrantes de ese equipo digitaliza 80 

expedientes mensualmente y que por cada archivero más que se añada al equipo, se reduce en 

uno los expedientes que digitaliza cada archivero al mes. 

Determina el número de archiveros que deben formar el equipo para que el número de 

expedientes digitalizados al mes sea máximo. 

 

Llamamos x al número de archiveros que se añaden al equipo y f(x) el número de expedientes 

que se digitalizan mensualmente por el equipo de archiveros. 

Si 0x =  nos dicen que ( )0 80·50 4000f = = . 

Si 1x =  nos dicen que ( ) ( )( )1 80 1 50 1 4029f = − + = . 

Si 2x =  nos dicen que ( ) ( )( )2 80 2 50 2 4056f = − + = . 

Tenemos que ( ) ( )( ) 2 280 50 4000 80 50 30 4000f x x x x x x x x= − + = + − − = − + + , siendo 

 0,20x . 

Obtenemos la derivada de esta función y buscamos cuando se anula (puntos críticos). 

 

( ) ( )

( )

2 30 4000 ´ 2 30

´ 0 2 30 0 2 30 15

f x x x f x x

f x x x x

= − + +  = − +

=  − + =  =  =

 

 

Sustituimos 15x =  en la segunda derivada. 

 

( ) ( ) ( )´ 2 30 ´́ 2 ´́ 15 2 0f x x f x f= − +  = −  = −   

 

Para 15x =  se anula la primera derivada y la segunda toma valor negativo. La función tiene 

un máximo relativo para este valor. 

Con 50 + 15 = 65 archiveros se digitalizan ( )( )80 15 50 15 4225− + = , que es el máximo número 

de expedientes que se pueden digitalizar mensualmente. 
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5.2 (2 puntos) Calcula 

( )

( )0
lim

1 cos

sen x x

x

e e

x→

−

−
. 

 

( )

( )

( )

( )

( ) ( )

( )( )
( ) ( )

( )

( ) ( )

( )

( )

0 0 0 0

0

0 0

0 0

0 0

0

0
lim Indeterminación(L´Hôpital)

1 cos 1 cos 0 1 1 0

cos · cos · cos 0 ·
lim lim

0

1· 0
Indeterminación(L´Hôpital)

0 0

·
lim

sen x senx

x

sen x sen x senx x

x x

se

x

e e e e e e

x

x e e x e e e e

sen x sensen x

e e

sen x e

→

→ →

→

− − −
= = = = =

− − −

− − −
= = = =

− −

−
= = = =

−
=

( ) ( ) ( ) ( )

( )

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( ) ( )

( )

2

0

02 0 2 0 0

cos ·cos ·

cos

cos ·
lim

cos

cos 0 0 · 1 0
0

cos 0 1

n x sen x x

sen x x

x

sen

x x e e

x

x sen x e e

x

sen e e e e

→

+ −
=

 − − = =

   − − − −   = = =
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