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fPrueba de Acceso a la Universidad 

CURSO: 2025-2026   

ASIGNATURA: MATEMÁTICAS APLICADAS A LAS CIENCIAS SOCIALES II 

Instrucciones: 

Las tres primeras preguntas son obligatorias. 

En la cuarta pregunta debe seleccionar sólo una opción (A o B) y contestar a todos sus 

apartados. 

 

PREGUNTA 1: 

Una empresa fabrica dos modelos de patinetes eléctricos (P1 y P2), en tres plantas de 

producción (A, B y C). 

Considere las matrices: ( )

150 100
250

65 55 ,   y  1 1 1
325

85 70

M P H

 
  

= = =  
  

 

 

La matriz M recoge información sobre el número de unidades de cada modelo fabricado en 

cada planta de producción. La matriz P contiene el precio unitario de venta (en euros) de cada 

modelo de patinete, P1 y P2, respectivamente. 

i) Indique la dimensión de la matriz M. Interprete el significado de su elemento 
21a . (0.5 

puntos) 

ii) Calcule la matriz H·M. Indique su dimensión y explique qué representan sus elementos 

en el contexto del problema.       (0.75 puntos) 

iii) Calcule, realizando la operación matricial necesaria, la matriz que refleje, para cada 

planta de producción, el ingreso obtenido por las ventas de ambos modelos de patinetes. 

¿Qué planta es la que obtiene un menor ingreso y cuánto dinero ingresa? (1.25 puntos) 

 

PREGUNTA 2: 

Tras un vertido accidental, el nivel de contaminación de un lago (en partes por millón, ppm) 

varía según el tiempo (en días) de acuerdo a la siguiente función: 

( )

2 8 20 9 6

12 64
6

5

t t si t

P t t
si t

t

 − +  


=  −


−

 

Responda a las siguientes cuestiones: 

i) Demuestre que el nivel de contaminación es continuo en el sexto día. (0.75 puntos) 

ii) ¿En qué momento de los primeros 6 días la contaminación fue mínima? ¿Qué nivel de 

contaminación se alcanzó?       (1.25 puntos) 

iii) Si no se realiza ninguna limpieza adicional, ¿a qué nivel de contaminación tenderá el 

lago de forma estable con el paso del tiempo?     (0.5 puntos) 

 

PREGUNTA 3: 

Un gobierno está preocupado por el absentismo laboral de sus empleados públicos. La duración 

de las bajas laborales en este sector sigue una distribución normal, con varianza 144 días2. A 

partir de una muestra de tamaño 36, se calculó el siguiente intervalo de confianza para la 

duración media (en días) de las bajas laborales de los empleados públicos: [34.85, 45.15]. 

i) Determine la media muestral y el error máximo cometido en la estimación. (0.5 puntos) 

ii) Calcule el nivel de confianza de este intervalo, justificando su respuesta. (1.5 puntos) 

iii) Interprete el intervalo de confianza en el contexto del problema.  (0.5 puntos) 
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PREGUNTA 4 

OPCIÓN A: 

i) Resuelva gráficamente el siguiente problema de programación lineal y proporcione el valor 

de la solución óptima. (1.5 puntos) 

Minimizar ( ), 9 6f x y x y= +  

sujeto a 

30 20 600

2

5

10

x y

y x

x

y

+ 






 

 

ii) Calcule la derivada de la función ( ) ( ) ( )34 7 ·cos 5 ln 2 5f x x x x= + + − .   (1 punto) 

 

 

 

OPCIÓN B: 

i) Dadas las matrices 
5 10

19 17
A

 
=  
 

 y 
1 6

2 2
B

− 
=  
 

, determine las matrices X e Y que son 

solución del siguiente sistema de ecuaciones matriciales: 

2

3

tX Y A

X Y B

 + =


− =
        (1.25 puntos) 

ii) Calcule 

4

0

5

6 1
dx

x +





.        (1.25 puntos) 
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SOLUCIONES 
PREGUNTA 1: 

Una empresa fabrica dos modelos de patinetes eléctricos (P1 y P2), en tres plantas de 

producción (A, B y C). 

Considere las matrices: ( )

150 100
250

65 55 ,   y  1 1 1
325

85 70

M P H

 
  

= = =  
  

 

 

La matriz M recoge información sobre el número de unidades de cada modelo fabricado en 

cada planta de producción. La matriz P contiene el precio unitario de venta (en euros) de cada 

modelo de patinete, P1 y P2, respectivamente. 

i) Indique la dimensión de la matriz M. Interprete el significado de su elemento 
21a . (0.5 puntos) 

ii) Calcule la matriz H·M. Indique su dimensión y explique qué representan sus elementos en 

el contexto del problema.       (0.75 puntos) 

iii) Calcule, realizando la operación matricial necesaria, la matriz que refleje, para cada planta 

de producción, el ingreso obtenido por las ventas de ambos modelos de patinetes. ¿Qué 

planta es la que obtiene un menor ingreso y cuánto dinero ingresa? (1.25 puntos) 

 

i) La matriz M es de dimensión 3 2 . El elemento que ocupa la segunda fila y primera 

columna es 
21 65a =  que significa que la fábrica B produce 65 patinetes del modelo P1. 

 

ii) Hacemos el producto de matrices pedido. 

 

( ) ( ) ( )

150 100

· 1 1 1 65 55 150 65 85 100 55 70 300 225

85 70

1 3 · 3 2 1 2

H M

 
 

= = + + + + =
 
 
 

  ⎯⎯⎯⎯→ 

 

 

La matriz H · M tiene dimensión 1 2 . En ella aparecen el número total de patinetes del 

modelo P1 (300) y del modelo P2 (225) fabricados en las tres fábricas. 

 

iii) Realizamos el producto M · P. 

 

150 100 150·250 100·325 70000
250

· 65 55 65·250 55·325 34125
325

85 70 85·250 70·325 44000

3 2 · 2 1 3 1

Fábrica A

M P Fábrica B

FábricaC

+ →     
      

= = + = →      
      + →     

  ⎯⎯⎯→ 

 

 

El menor ingreso se obtiene en la fábrica B siendo un ingreso de 34125 €. 

 

 

  

http://www.ebaumatematicas.com/


PAU  2026 Extraordinaria Matemáticas aplicadas a las CC SS II en Navarra              Juan Antonio Martínez García 

 

5 de 12   www.ebaumatematicas.com  

PREGUNTA 2: 

Tras un vertido accidental, el nivel de contaminación de un lago (en partes por millón, ppm) 

varía según el tiempo (en días) de acuerdo a la siguiente función: 

( )

2 8 20 0 6

12 64
6

5

t t si t

P t t
si t

t

 − +  


=  −


−

 

Responda a las siguientes cuestiones: 

i) Demuestre que el nivel de contaminación es continuo en el sexto día. (0.75 puntos) 

ii) ¿En qué momento de los primeros 6 días la contaminación fue mínima? ¿Qué nivel de 

contaminación se alcanzó?       (1.25 puntos) 

iii) Si no se realiza ninguna limpieza adicional, ¿a qué nivel de contaminación tenderá el lago 

de forma estable con el paso del tiempo?     (0.5 puntos) 

 

i) Comprobamos la continuidad de la función en 6t = . 

 

( )

( )

( )

( ) ( ) ( )

2

2

6 6 6 6

6 6

6 6 8·6 20 8

lim lim 8 20 8 6 lim lim 8

12 64 12·6 64
lim lim 8

5 6 5

t t t t

t t

P

P t t t P P t P t

t
P t

t

− − − +

+ +

→ → → →

→ →


= − + =



= − + =  = = =


− − 
= = =

− − 

 

 

Coinciden los valores de los límites laterales con el valor de la función en 6t = . La 

función ( )P t  es continua en el sexto día. 

 

ii) En el intervalo  0,6  la función tiene la expresión ( ) 2 8 20P t t t= − + . Su derivada es 

( )´ 2 8P t t= − . Esta derivada se anula para 4t = . 

• En el intervalo  )0, 4  tomamos 1t =  y la derivada vale ( )´ 1 2 8 6 0P = − = −  . La 

función decrece en  )0, 4 . 

• En el intervalo ( 4,6  tomamos 5t =  y la derivada vale ( )´ 5 2·5 8 2 0P = − =  . La 

función crece en ( 4,6 . 

La función decrece en  )0, 4  y crece en ( 4,6 . La función tiene un mínimo relativo en 

4t = . El día 4 es cuando el nivel de contaminación fue mínimo. 

Como ( ) 24 4 8·4 20 4P = − + = , en los primeros 6 días el nivel mínimo de contaminación 

se alcanzó el día 4 con un nivel de contaminación de 4 partes por millón. 

 

iii) Calculamos el límite de la función cuando t tiende a +∞ 

 

( )

12 64 64 64
12 12

12 64 12 0
lim lim lim lim 12

5 5 55 1 0
1 1

t t t t

t

t t t tP t
tt

t t t

→+ →+ →+ →+

− − −
− −+= = = = = =
− −

− − −
+

 

 

Con el paso del tiempo el nivel de contaminación tiende a estabilizarse en 12 ppm. 
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PREGUNTA 3: 

Un gobierno está preocupado por el absentismo laboral de sus empleados públicos. La duración 

de las bajas laborales en este sector sigue una distribución normal, con varianza 144 días2. A 

partir de una muestra de tamaño 36, se calculó el siguiente intervalo de confianza para la 

duración media (en días) de las bajas laborales de los empleados públicos: [34.85, 45.15]. 

i) Determine la media muestral y el error máximo cometido en la estimación. (0.5 puntos) 

ii) Calcule el nivel de confianza de este intervalo, justificando su respuesta. (1.5 puntos) 

iii) Interprete el intervalo de confianza en el contexto del problema.  (0.5 puntos) 

 

i) Si la varianza es 144 días2 entonces la desviación típica es 144 12=  días. 

Si X = La duración de las bajas laborales de los empleados públicos. ( ),12X N = . 

El tamaño de la muestra es n = 36. La media muestral es el valor medio del intervalo de 

confianza: 0
34.85 4 5

4
5.1

2
x = =

+
 días. 

El error máximo cometido en la estimación es la mitad de la amplitud del intervalo de 

confianza: 
45.15 34.85

5.15
2

Error = =
−

 días. 

 

ii) Calculamos el valor de 
/2z  utilizando la fórmula del error. 

 

/2 /2 /2 /2

12 5.15
· 5.15 5.15 2 2.575

236
Error z z z z

n
   


=  =  =  = =  

 

Hallamos el nivel de confianza para 
/2 2.575z = . 

 

( )/2

Miramos en la 0.9949 0.9951
2.575 1 0.995

tabla N 0,1 2 2

1 0.995 0.005 2·0.005 0.01 1 0.99
2

z



 

  + 
=   − = =  

  

 = − =  = =  − =
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El nivel de confianza del intervalo proporcionado es del 99%. 

 

iii) Con un nivel de confianza del 99% podemos asegurar que la duración media de las bajas 

laborales de los empleados públicos está comprendida entre 34.85 y 45.15 días. 

Esto significa que si repetimos el muestreo 100 veces en 99 de ellas la duración media de 

las bajas estará en el intervalo determinado. 
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PREGUNTA 4 

OPCIÓN A: 

i) Resuelva gráficamente el siguiente problema de programación lineal y proporcione el valor 

de la solución óptima. (1.5 puntos) 

Minimizar ( ), 9 6f x y x y= +  

sujeto a 

30 20 600

2

5

10

x y

y x

x

y

+ 






 

 

ii) Calcule la derivada de la función ( ) ( ) ( )34 7 ·cos 5 ln 2 5f x x x x= + + − .   (1 punto) 

 

i) Representamos las rectas que delimitan la región factible. Para ello obtengo una tabla de 

valores para cada recta asociada a cada inecuación. 
 

5

3 5

60 3
2 10

52
0 0 0 10

0 30 5 0
5 10 5 10

6 21 5 1
10 20 10 10

10 15 5
30 60 20 1

0

0 20 60 1

0
20

020

y

x x x

x
x x x yx y

y

y

y

x

y =

=

=

=

=

=

=

−

+

=
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Como las restricciones son 

30 20 600

2

5

10

x y

y x

x

y

+ 






 

 la región factible es la región situada por 

debajo de la recta roja, por encima de las rectas azul y verde, y a la derecha de la recta vertical 

negra. 

Comprobamos que el punto P(7, 17) perteneciente a esta región cumple todas las 

restricciones. 

30·7 20·17 600 210 340 600

17 2·7 17 14

7 5 7 5

17 10 17 10

+  +  
 

  
 

  
   

 ¡Se cumplen todas! 

 

Coloreamos de gris la región factible en el siguiente dibujo. 

 

 
 

 

Hallamos las coordenadas de los vértices B y C. 
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( )
5 450

150 20 600 20 450 22.5 5,22.5
30 20 600 20

30 20 600 600 60
30 40 600 70 600

2 70 7

60 120 60 120
2 ,

7 7 7 7

x
y y y B

x y

x y
x x x x

y x

y C

= 
 + =  =  = = 

+ = 

+ = 
 + =  =  = = 

= 

 
 = =   

 

 

 

Valoramos la función objetivo ( ), 9 6f x y x y= +  en cada vértice en busca del mínimo. 

 

A(5, 10) → ( )5,10 9·5 6·1 1050 Mínimof = + =  

B(5, 22.5) → ( )5,22.5 9·5 6·22.5 180f = + =  

60 120
,

7 7
C
 
 
 

 → 
60 120 60 120

, 9· 6· 180
7 7 7 7

f
 

= + = 
 

 

 

El valor mínimo es de 105 y se obtiene en el punto A(5, 10). 

 

ii) Calculamos la derivada pedida. 

 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )( )

( ) ( ) ( )

3

2 3

2 3

4 7 ·cos 5 ln 2 5

2
´ 0 21 ·cos 5 7 · 5 5

2 5

2
´ 21 ·cos 5 35 · 5

2 5

f x x x x

f x x x x sen x
x

f x x x x sen x
x

= + + − 

 = + + − +
−

= − +
−
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PREGUNTA 4 

OPCIÓN B: 

i) Dadas las matrices 
5 10

19 17
A

 
=  
 

 y 
1 6

2 2
B

− 
=  
 

, determine las matrices X e Y que son 

solución del siguiente sistema de ecuaciones matriciales: 

2

3

tX Y A

X Y B

 + =


− =
        (1.25 puntos) 

ii) Calcule 

4

0

5

6 1
dx

x +





.        (1.25 puntos) 

 

i) Resolvemos el sistema matricial. 

 

( )

( )

2 2

3 2 6 2 2

1
7 2 2

7

5 19 1 6 7 7 1 11 1
2

10 17 2 2 14 21 2 37 7

1 1 1 6 2 9
3 3 3

2 3 2 2 4 7

t t

t t

X Y A X Y A

X Y B X Y B

X A B X A B

X X

X Y B X B Y Y Y

 + =  + =
 

− = →  − = 

= +  = + 

 −        
 = + =  =         

        

−     
 − =  − =  = −  =     

     

 

 

La solución del sistema es 
1 1

2 3
X

 
=  
 

 e 
2 9

4 7
Y

 
=  
 

 

 

ii) Hallamos primero la integral indefinida. 

 

2

Cambio de variable
5 5 5 5 5 6 1

6 1 6 1 ·
3 3 3 36 1

2
6 2

6 3

t x
dx x t x t dt dt t K

tx
t t

dx tdt dx dt dt

 
 
  +

= + = → + = → = = = = + 
+  

 → = → = =
 

  
 
 

 

 

Calculamos la integra definida. 

 
4

4

0
0

5 6·4 1 5 6·0 15 5 6 1 25 5 20
6.6667

3 3 3 3 3 36 1

x
dx

x

  + ++
= = − = − = 

+  




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