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PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD, PAU 

Prueba Extraordinaria 

Julio 2026 

Matemáticas II  

INDICACIONES 

- Para obtener la máxima calificación, se debe responder a una tarea de cada apartado/bloque. 

- En aquellos apartados/bloques en los que se ofrece la posibilidad de elegir entre varias tareas, 

se debe responder solo a una de las opciones. Si se realiza más de una opción, se corregirá la 

primera de ellas, según el orden en que aparecen resueltas en el cuadernillo de examen. 

- Debe exponerse con claridad el planteamiento de la respuesta o el método utilizado para su 

resolución. Todas las respuestas deben ser razonadas. 

- Entre corchetes se indica la puntuación máxima de cada apartado. 

- No se permite el uso de calculadoras gráficas ni programables. Tampoco está permitido el uso 

de dispositivos con acceso a Internet. 

 

APARTADO 1 [2.5 puntos]. Bloque A+D. Resuelve una de las siguientes tareas (1A o 1B): 

1A) Considera las matrices presentadas a continuación. 

0 3
1 0

1 4 y  
1 2

0 1 1

a

A a B

 
  

= − =    −  
 

 

 donde el parámetro a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [1 punto] Halla los valores del parámetro a para los que A tiene inversa. 

b) [1.5 puntos] Considera 0a = , calcula la matriz X que cumple: 

2 0

1 1

0 1

AXB

 
 

=  
 − 

. 

 

 

 

1B) Considera el siguiente sistema de ecuaciones: 

3

2

1a x y az

ax a y a

 + + =


+ =
 

 dependiente del parámetro a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [1,5 puntos] Discute el sistema en función de los valores de 𝑎. 

b) [0,5 puntos] Considera 0a = . Si el sistema es compatible, halla su solución general. 

c) [0,5 puntos] Considera 2a = . Si el sistema es compatible, halla su solución general. 
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APARTADO 2 [2.5 puntos] Bloque B. Resuelve una de las siguientes tareas (2A o 2B): 

2A) Considera la siguiente función definida a trozos: 

( )

2 23 1

ln
4 1

x x a si x

f x x
a si x

x

 + + 


= 
+ 



 

 donde a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [0,75 puntos] Calcula los valores de 𝑎 para los cuales 𝑓(𝑥) es continua en todo su dominio. 

b) [0,75 puntos] Calcula las asíntotas de 𝑓(𝑥), en función de 𝑎. 

c) [1 punto] Estudia los intervalos de crecimiento y decrecimiento de 𝑓(𝑥). 

 

2B) Considera la siguiente función real: 

( )
1

x
f x

x
=

−
 

y responde a las siguientes cuestiones: 

a) [0,5 puntos] Determina el dominio de definición de 𝑓(𝑥). 

b) [1,25 puntos] Calcula una primitiva de 𝑓(𝑥), que se haga nula en 0x = . 

c) [0,75 puntos] Calcula el valor de 𝑥 para el cual 𝑓(𝑥) alcanza el valor máximo en (1, ∞). 

 

APARTADO 3 [2.5 puntos] Bloque C. Resuelve esta tarea. 

3) Considera los puntos 𝐴 = (0,5,–1) y 𝐵 = (−3,11,–10), y la recta 

3 2
:

1 2 3

x y z
r

− +
= =

−
 

a) [0,5 puntos] Estudia la posición relativa de 𝑟 y la recta que contiene a 𝐴 y 𝐵. 

b) [1 punto] Calcula el área del triángulo formado por los vértices 𝐴, 𝐵 y un punto genérico de 

𝑟. 

c) [1 punto] Halla la ecuación general o implícita del plano que contiene a 𝑟 y 𝐴. 

 

APARTADO 4 [2.5 puntos] Bloque E Resuelve una de las siguientes tareas (4A o 4B): 

4A) Tenemos 3 cajas (caja A, caja B y caja C) y bolas rojas o blancas. La caja A contiene 10 

bolas, de las cuales 4 son blancas. La caja B contiene 6 bolas, de las cuales solo una es blanca. 

La caja C contiene 3 bolas blancas en un total de 8 bolas. 

a) [0,5 puntos] Calcula la probabilidad de que, al sacar al azar una bola de cualquiera de las 

cajas, esta sea blanca. 

b) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, habiendo escogido al azar una bola blanca, 

pertenezca a la caja B. 

c) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, sacando al azar dos bolas de las cajas A o B, se 

obtengan dos bolas blancas. 
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4B) La venta de pizzas a la semana de un establecimiento sigue una distribución normal, con 

una media de 300 pizzas y una desviación típica de 62 pizzas. 

a) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, escogiendo una semana al azar el establecimiento 

venda más de 370 pizzas. 

b) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, escogiendo una semana al azar, el establecimiento 

venda entre 200 y 350 pizzas. 

c) [0,5 puntos] Calcula la probabilidad de que, escogiendo al azar dos semanas, se vendan, al 

menos, 150 pizzas en cada una de ellas.  
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SOLUCIONES 
 

1A) Considera las matrices presentadas a continuación. 

0 3
1 0

1 4 y  
1 2

0 1 1

a

A a B

 
  

= − =    −  
 

 

 donde el parámetro a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [1 punto] Halla los valores del parámetro a para los que A tiene inversa. 

b) [1.5 puntos] Considera 0a = , calcula la matriz X que cumple: 

2 0

1 1

0 1

AXB

 
 

=  
 − 

. 

 

a) Averiguamos cuando se anula el determinante de la matriz A. 

 

2 2

2

2

0 3

1 4 4 0 3 0 0 4 3

0 1 1

4 2
1

4 4 4·3 4 2 2
0 4 3 0

4 22 2
3

2

a

A a a a a a

a

A a a a

a

= − = + + − − + = + +

− +
= − =−  − −  

=  + + =  = = = 
− − = − =



 

 

La matriz A tiene inversa si 1a  −  y 3a  − . 

 

b) Si 0a =  la matriz A tiene inversa. La matriz queda 

0 0 3

1 4 0

0 1 1

A

 
 

=  
 
 

. Hallamos su matriz 

inversa. 

( )
1

0 0 3

1 4 0 0 0 3 0 0 0 3

0 1 1

4 1 0 1 0 40 1 0

0 1 3 1 3 00 4 1

1 0 0 0 0 13 0 1 1

0 1 3 1 3 03 3

1 0 0 0 0 1

4 1 0 1 0 4

T

A

Adj

Adj A
A

A

−

= = + + − − − =

  
+ − +  

  
   
   = = = − + −

 
 
 + − + 
 
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1

4 3 12
1

1 0 3
3

1 0 0

A−

− 
 

= − 
 
 

 

 

Hallamos también la inversa de la matriz B. 

 

( )
1

1 0
2 0

1 2

1 1

2 00 2 1

1 12 2

T

B

Adj
Adj B

B
B

−

= = 
−

− 
 

  = = =  
 

 

 

Despejamos X en la ecuación. 

 

1 1

2 0 2 0

1 1 1 1

0 1 0 1

AXB X A B− −

   
   

=  =   
   − −   

 

 

Terminamos de obtener la matriz X. 

 

1 1

2 0 4 3 12 2 0
2 01 1

1 1 1 0 3 1 1
1 13 2

0 1 1 0 0 0 1

8 3 0 0 3 12 11 15
2 0 2 01 1

2 0 0 0 0 3 2 3
1 1 1 16 6

2 0 0 0 0 0 2 0

22 15 0 15
1

4 3 0 3
6

4 0 0 0

X A B− −

−    
     

= = − =     
     − −    

+ + + +   
      

= − + + + − = − − =      
      + + + +   

+ + 


= − − −
 + +

37 15 37 / 6 5 / 2
1

7 3 7 / 6 1/ 2
6

4 0 2 / 3 0

   
    
= − − = − −    

    
    

 

 

Para 0a = la matriz X solución de la igualdad 

2 0

1 1

0 1

AXB

 
 

=  
 − 

 es 

37 / 6 5 / 2

7 / 6 1/ 2

2 / 3 0

X

 
 

= − − 
 
 

. 
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1B) Considera el siguiente sistema de ecuaciones: 

3

2

1a x y az

ax a y a

 + + =


+ =

 

 dependiente del parámetro a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [1,5 puntos] Discute el sistema en función de los valores de 𝑎. 

b) [0,5 puntos] Considera 0a = . Si el sistema es compatible, halla su solución general. 

c) [0,5 puntos] Considera 2a = . Si el sistema es compatible, halla su solución general. 

 

a) El sistema tiene asociado la matriz de coeficientes 
3

2

1

0

a a
A

a a

 
=  
 

  y la matriz ampliada 

3

2

11
/

0

a a
A B

aa a

 
=  
 

. 

El rango de A como máximo es 2. Consideramos el menor de orden 2 que resulta de quitar 

la primera columna y averiguamos cuando se anula su determinante. 

 

3

2

1

0

a
a

a
= −  

 

El determinante se anula para 0a = . Analizamos dos casos diferentes. 

CASO 1. 0a    

En este caso el determinante es distinto de cero y el rango de A es 2, al igual que el rango 

de A/B, pero menor que el número de incógnitas (3). El sistema es compatible 

indeterminado (infinitas soluciones). 

 

CASO 2. 0a =  

En este caso el determinante es nulo. La matriz de coeficientes queda 
0 1 0

0 0 0
A

 
=  
 

 y 

la matriz ampliada es 
0 1 0 1

/
0 0 0 0

A B
 

=  
 

.  

 

El rango de A es 1 y el rango de A/B también es 1, tienen el mismo rango, pero menor 

que el número de incógnitas (3). El sistema es compatible indeterminado (infinitas 

soluciones). 

 

Conclusión: El sistema es compatible indeterminado (infinitas soluciones) para cualquier 

valor de a. 

 

b) Si 0a =  el sistema queda 
1

0 0

y =


=
. Las soluciones del sistema son 1 ; ,

x

y

z



 



=


= 
 =

. 

 

b) Si 2a =  el sistema queda 
8 2 1

2 4 2

x y z

x y

+ + =


+ =
. Lo resolvemos. 
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( )

8 2 1 8 2 1 8 2 1

2 4 2 2 1 1 2

8 1 2 2 1 8 16 2 1 2 15 7

1 2
15 7

2 7 15 ;
2 2

7 15

2 2

x y z x y z x y z

x y x y x y

y y z y y z z y

x

z y z y y

z



 



+ + = + + = + + =  
    

+ = + = = −  

 − + + =  − + + =  − = − 


 = −


 = − +  = −  = 
 −
 = +


 

 

Para 2a =  las soluciones del sistema son 

1 2

;

7 15

2 2

x

y

z



 




 = −


= 
 −
 = +


. 
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2A) Considera la siguiente función definida a trozos: 

( )

2 23 1

ln
4 1

x x a si x

f x x
a si x

x

 + + 


= 
+ 



 

 donde a . Responde a las siguientes cuestiones: 

a) [0,75 puntos] Calcula los valores de 𝑎 para los cuales 𝑓(𝑥) es continua en todo su dominio. 

b) [0,75 puntos] Calcula las asíntotas de 𝑓(𝑥), en función de 𝑎. 

c) [1 punto] Estudia los intervalos de crecimiento y decrecimiento de 𝑓(𝑥). 

 

a) La función debe ser continua en 1x = . 

 

( )

( )

( )

( ) ( ) ( )

( )

2
1 1

2 2 2 2 2

1 1

1 1

2

2

ln1
1 4 4

1

ln
lim lim 4 4

4 4

lim lim 3 1 3 4

lim lim 1

4 4 4·4 4
4 4 0 2

2 2

x x

x x

x x

f a a

x
f x a a

a ax

f x x x a a a

f x f x f

a a a

+ +

− −

+ −

→ →

→ →

→ →


= + = 


= + = 
 + = 

= + + = + + = +



= =


 − −
 − + =  = = =

 

 

Para que la función sea continua debe ser 2a = . 

 

b) El dominio de la función es . 

Asíntota vertical x a=  

Como el dominio son todos los números reales la función no tiene asíntotas verticales. 

 

Asíntota horizontal. y b=  

Veamos que ocurre cuando x tiende a –∞. 

( ) 2 2lim lim 3
x x

b f x x x a
→− →−

= = + + = +  

La función no tiene asíntota horizontal cuando x tiende a –∞. 

Veamos que ocurre cuando x tiende a +∞. 

 

( )
ln

lim lim 4 4 Indeterminación(L´Hôpital)

1

1 1
lim 4 lim 4 4 4

1

x x

x x

x
b f x a a

x

x a a a a
x

→+ →+

→+ →+

+
= = + = + = =

+

= + = + = + =
+

 

La recta 4y a=  es asíntota horizontal cuando x tiende a +∞. 

      

Asíntota oblicua. y mx n= +  

Veamos que ocurre cuando x tiende a –∞. 
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( ) 2 2 2 2 23 3
lim lim lim lim 3
x x x x

f x x x a x x a a
m x

x x x x x x→− →− →− →−

+ +
= = = + + = + + = −  

La función no tiene asíntota horizontal cuando x tiende a –∞. 

Cuando x tiende a +∞ la función no tiene asíntota oblicua pues tiene asíntota horizontal. 

 

La única asíntota de la función es la recta 4y a=  que es una asíntota horizontal. 

 

c) Obtenemos los puntos críticos de la función. 

 

( ) ( )

( )

2 2

2 2

2

2 3 1
3 1

1´ · 1·lnln
1 ln4 1

1

3
2 3 0 2 3

2
´ 0

1 ln
0 1 ln 0 ln 1

x si x
x x a si x

f x f x x xx
xa si x x si xx

x x

x x x

f x
x

x x x e
x

+ 
 + +   

=  =  −
−+   =  

 −
+ = → = − → =


=  

−
= → − = → = → =



 

 

Estudiamos la monotonía de la función antes, entre y después de 
3

2
x

−
= , 1x =  y x e=  

 

• En el intervalo 
3

,
2

− 
− 
 

 tomamos 10x = −  y la derivada vale 

( ) ( )´ 10 2 10 3 17 0f − = − + = −  . La función decrece en 
3

,
2

− 
− 
 

. 

• En el intervalo 
3

,1
2

− 
 
 

 tomamos 0x =  y la derivada vale ( )´ 0 2·0 3 3 0f = + =  . 

La función crece en 
3

,1
2

− 
 
 

. 

• En el intervalo ( )1,e  tomamos 2x =  y la derivada vale ( ) 2

1 ln 2
´ 2 0.08 0

2
f

−
=  . 

La función crece en ( )1,e . 

• En el intervalo ( ),e +  tomamos 
2x e=  y la derivada vale 

( )
2

2

4 4

1 ln 1
´ 0

e
f e

e e

− −
= =  . La función decrece en ( ),e + . 

 

La función decrece en ( )
3

, ,
2

e
− 

−  + 
 

 y crece en ( )
3

,1 1,
2

e
− 

 
 

. 

Si 2a =  la función es continua y podemos afirmar que la función crece en 
3

,
2

e
− 

 
 

, pero si 

2a   la función no es continua y no podemos asegurar si crece o no en 1x = , depende del 

valor de a. 
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2B) Considera la siguiente función real: 

( )
1

x
f x

x
=

−
 

y responde a las siguientes cuestiones: 

a) [0,5 puntos] Determina el dominio de definición de 𝑓(𝑥). 

b) [1,25 puntos] Calcula una primitiva de 𝑓(𝑥), que se haga nula en 0x = . 

c) [0,75 puntos] Calcula el valor de 𝑥 para el cual 𝑓(𝑥) alcanza el valor máximo en (1, ∞). 

 

a) El dominio de la función son todos los números reales mayores o iguales que 0 (para que 

exista x ) que no anulen el denominador. 

 
21 0 1 1 1x x x− =  =  = =  

 

El dominio de la función es  ) ( )0,1 1, + . 

 

b) Hallamos la integral indefinida de la función. 

 

( ) ( )
2 3

2

3

3 2 2

2

2

2 2

3 2

Cambio de variable

2 2 ...
1 11

2

1

1

1

1

1 1
... 2 1 2

1 1

2 ln 1
3 2

x t t
F x f x dx dx x t x t tdt dt

t tx
dx tdt

t t

t t t t

t

t t

t

t

t t dt t dt tdt dt dt
t t

t t
t t

 
 

= = = = → = = = = 
− −−  =

 

−

− + − − −

− +

− +

− 
= − − − + = − − − − = 

− − 

 −
= − − − −



  
 
 

 
 
 



  

( )

3
2

3 2

2
2 2ln 1

3

2
2 ln 1

3

x
x x x

x
x x x K

 −
= − − − − =



−
= − − − − +

 

 

La primitiva tiene la expresión ( ) ( )
3 22

2 ln 1
3

x
F x x x x K

−
= − − − − + . 

Hallamos el valor de K para que ( )0 0F = . 
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( ) ( )

( ) ( )

3 2

3 2

2 0
0 0 0 0 2 0 ln 1 0

3

2
0 2 ln 1

3

F K

x
K F x x x x

−
=  = − − − − + 

−
 =  = − − − −

 

La primitiva buscada es ( ) ( )
3 22

2 ln 1
3

x
F x x x x

−
= − − + − . 

 

c) Obtenemos la derivada de la función y averiguamos cuando se anula. 

( ) ( )
( )

( ) ( ) ( )

( )
( )

( )
( )

2 2 2

2

2

1 11· 1 · 1 1
2 2 2´

1 1 1 1

1
1 1

12´ 1 12 0 1 0 1 2 4
1 2 21

´ 0

x
x x x x x

x x x
f x f x

x x x x

x
xf x

x x x x
x

x

f x

 
− − − − + − + 

 =  = = =
− − − −


−  −= 

 =  − =  =  =  =−
 −
= 

 

 

Estudiamos el signo de la derivada antes y después de 4x = . 

• En el intervalo ( )1,4  tomamos 2x =  y la derivada vale 

( )
( )

2

1
1 2

2 22´ 2 0
21 2

f

−
+

= = 

−

. La función crece en ( )1,4 . 

• En el intervalo ( )4,+  tomamos 16x =  y la derivada vale 

( )
( )

2

1
1 16

12´ 16 0
91 16

f

−
−

= = 

−

. La función decrece en ( )4,+ . 

La función crece antes y decrece después de 4x = . Como la función es continua en el 

intervalo ( )1,+  este máximo relativo también es absoluto en el intervalo ( )1,+ . 
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3) Considera los puntos 𝐴 = (0,5,–1) y 𝐵 = (−3,11,–10), y la recta 

3 2
:

1 2 3

x y z
r

− +
= =

−
 

a) [0,5 puntos] Estudia la posición relativa de 𝑟 y la recta que contiene a 𝐴 y 𝐵. 

b) [1 punto] Calcula el área del triángulo formado por los vértices 𝐴, 𝐵 y un punto genérico de 

𝑟. 

c) [1 punto] Halla la ecuación general o implícita del plano que contiene a 𝑟 y 𝐴. 

 

a) Obtenemos la ecuación de la recta s que contiene los puntos A y B. 

 

( )

( )

( )

( ) ( ) ( )

( )

0,5, 1
0,5, 1

3,11, 10 0,5, 1 : 5 23,6 ;
3,11, 10

1 31
1, 2,3

3

, 9

s

A x
A

AB s y
B

z
u AB

s
s

s



 






− = −


= −  =

= −   
 = − − −  = −   

= − −    = − +− = = −


−


 

 

Las rectas r y s tienen el mismo vector director ( )1, 2,3s ru v= = − . Las rectas son paralelas 

o coincidentes. Comprobamos si la recta r contiene el punto ( )0,5, 1A −  de la recta s. 

 

( )
!

¿ 0,5, 1 ?
0 1 3 73 5 2

¿ ?3 2
1 2 3 1:

¡

1 2

1
¡¡ !

2
3

!
3

A r

x y z
r

−  
−

=
− −


−


−

+
 = − +

−= = 
− 

 

 

No se cumple la igualdad, el punto A no está contenido en la recta r . Las rectas r y s son 

paralelas. 

 

b) Las rectas r y s son paralelas y el área del triángulo formado por los vértices 𝐴, 𝐵 y un punto 

genérico de 𝑟 tendrá un valor independiente del punto de r elegido. 

Consideramos el punto ( )3, 2,0rP −  de la recta r. 

 
 

Utilizamos la fórmula del área del triángulo ABPr: 
2

r

r

AB AP
Área ABP


= . 
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( )

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( )
2 2 2

2

3,6, 9
3 6 9

3, 2,0 0,5, 1 3, 7,1
3 7 1

6 27 21 18 3 63 57 24 3 57, 24,3

57 24 3 3 426
30.96

2 2 2

r

r r

r

r

i j k
AB

AB AP
AP P

i j k k j i i j k

AB AP
Área ABP u

= − − 
  = − − =

= − − − = −  −

= − + − + − = − − + = − −

 − + − +
= = =

 

 

El área del triángulo formado por los vértices 𝐴, 𝐵 y un punto genérico de 𝑟 vale 

3 426
30.96

2
 unidades cuadradas. 

 

c) El plano π que contiene a la recta 𝑟 y el punto 𝐴 tiene como vectores directores el vector 

director de la recta ( )1, 2,3rv = −  y el vector que une los puntos ( )0,5, 1A −  y ( )3, 2,0rP − . 

 

( )

( )

( )

0,5, 1 5 1

: 1 2 3 0

3 7 13, 7,1

2 9 45 7 7 6 6 5 21 0 :19 8 41 0

1, 2,3r

r

A x y z

u AP

x y z z y x

v

x y

v

z







−   − +

 − = 

 −= = − 

 − + − − − + 

= =

+ − + + = + −

−

− =

 

 

El plano π que contiene a 𝑟 y 𝐴 tiene ecuación general :19 8 41 0x y z + − − = . 
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4A) Tenemos 3 cajas (caja A, caja B y caja C) y bolas rojas o blancas. La caja A contiene 10 

bolas, de las cuales 4 son blancas. La caja B contiene 6 bolas, de las cuales solo una es blanca. 

La caja C contiene 3 bolas blancas en un total de 8 bolas. 

a) [0,5 puntos] Calcula la probabilidad de que, al sacar al azar una bola de cualquiera de las 

cajas, esta sea blanca. 

b) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, habiendo escogido al azar una bola blanca, 

pertenezca a la caja B. 

c) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, sacando al azar dos bolas de las cajas A o B, se 

obtengan dos bolas blancas. 

 

a) Llamamos A, B y C a “elegir la urna A, B o C. Llamamos D a “sacar bola blanca”. 

Debemos calcular ( )P D . Aplicamos el teorema de la probabilidad total. 

 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )/ / /

1 4 1 1 1 3 113
· · · 0.3139

3 10 3 6 3 8 360

P D P A P D A P B P D B P C P D C= + + =

= + + =

 

 

La probabilidad de que la bola extraída sea blanca es de 
113

0.3139
360

. 

b) Debemos calcular ( )/P B D . Es una probabilidad a posteriori. Aplicamos el teorema de 

Bayes. 

( )
( )

( )

( ) ( )

( )

1 1
·/ 203 6/ 0.177

113 113

360

P B D P B P D B
P B D

P D P D


= = = =  

 

La probabilidad de que, habiendo escogido al azar una bola blanca, pertenezca a la caja B 

tiene un valor de 
20

0.177
113

. 

 

c) Consideramos que el experimento planteado es “elegir una de las dos urnas A o B, extraer 

una primera bola de la urna elegida y después volver a elegir de nuevo una urna y sacar 

una segunda bola de la caja elegida”. 

Se pueden obtener dos bolas blancas extrayendo las dos bolas blancas de A (tiene 4 

blancas) o bien una de A y otra de B. En la caja B solo hay una bola blanca y no podemos 

extraer las dos bolas blancas de esta caja. 

 

( )Dos bolas blancas de A o BP =  

 

( ) ( )

( )

Dos bolas blancas de A Una bola blanca de A y otra bola blanca de B

Una bola blanca de B y otra bola blanca de A

P P

P

= + +

+ =

 

 

( ) ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 1 2 2 1 1 1 1 2 2 1 1 2 2/P A D P A D A D P A D P B D P B D P A D=    +   +   =  

 

( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 1 1 2 2 1 1 2 1 1 1 2 1 2/ · / / · /P A P D A P A P D D A A P A P D A P B P D B=   + +  
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( ) ( ) ( ) ( )1 1 1 2 1 2/ · /P B P D B P A P D A+ =  

 

1 4 1 3 1 4 1 1 1 1 1 4 1 1 1 1
· · · · · · · · · 0.0667

2 10 2 9 2 10 2 6 2 6 2 10 30 60 60 15
= + + = + + = =  

 

Otra forma de razonarlo. Como comprobación de lo calculado. 

 

 
 

La probabilidad de sacar dos bolas blancas de las cajas A o B vale: 

 

1 4 1 3 1 4 1 1 1 1 1 4 12 4 4 1
· · · · · · · · ·

2 10 2 9 2 10 2 6 2 6 2 10 360 240 240 15
+ + = + + =  

  

2 cajas y  bolas 
rojas y blancas

Caja A

P(A) = 1/2

1ª bola blanca

P(D1/A) = 4/10

Caja A

P(A) = 1/2

2ª bola blanca

P(D2/A) = 3/9

Caja B

P(B) = 1/2

2ª bola blanca

P(D2/B) = 1/6

1ª bola roja

P(D1C/A) = 6/10

Caja B

P(B) = 1/2

Caja A

P(A) = 1/2

Caja B

P(B) = 1/2

1ª bola blanca

P(D1/B) = 1/6

Caja A

P(A) = 1/2

2ª bola blanca

P(D2/A) = 4/10

Caja B

P(B) = 1/2

2ª bola blanca

P(D2/B) = 0/5

1ª bola roja

P(D1C/A) = 5/6

Caja B

P(B) = 1/2
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4B) La venta de pizzas a la semana de un establecimiento sigue una distribución normal, con 

una media de 300 pizzas y una desviación típica de 62 pizzas. 

a) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, escogiendo una semana al azar el establecimiento 

venda más de 370 pizzas. 

b) [1 punto] Calcula la probabilidad de que, escogiendo una semana al azar, el establecimiento 

venda entre 200 y 350 pizzas. 

c) [0,5 puntos] Calcula la probabilidad de que, escogiendo al azar dos semanas, se vendan, al 

menos, 150 pizzas en cada una de ellas. 

 

Sea X la variable aleatoria que obtiene la venta de pizzas a la semana de un establecimiento. 

( )300,62X N= . 

 

a) Nos piden calcular ( )370P X  . Como 370 es mayor que 300 + 62 la probabilidad del 

suceso debe ser pequeña. 

( ) ( )

( )

370 1 370 300

62

Miramos en la370 300
1 1 1.13 1 0.8708 0.1292

tabla N(0,1)62

Tipificamos

P X P X X
Z

P Z P Z

 
 

 = −  = =− 
= 

 

 − 
= −  = −  = = − =  

   

 

 

 
La probabilidad de que, escogiendo una semana al azar el establecimiento venda más de 

370 pizzas es de 0.1292. 

 

b) Nos piden calcular ( )200 350P X  . 

 

( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )  

200 300 350 300
200 350 300

62 62
62

1.61 0.81 0.81 1.61 0.81 1.61

Miramos en la
0.81 1 1.61 0.791 1 0.9463 0.7373

tabla N(0,1)

Tipificamos

P X P ZX
Z

P Z P Z P Z P Z P Z

P Z P Z

 
− −   

  = =   =−   
=   

 

= −   =  −  − =  −  =

 
 − −  = = − − =    

 
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La probabilidad de que, escogiendo una semana al azar, el establecimiento venda entre 200 

y 350 pizzas vale 0.7373. 

 

c) Calculamos ( )150P X  . 

 

( )

( ) ( )

150 300
150 300

62
62

2.42 2.42

Miramos en la
0.9922

tabla N(0,1)

Tipificamos

P X P ZX
Z

P Z P Z

 
−   

 = =  =−   
=   

 

=  − =  =

 
= = 
 

 

 

Como la elección de las semanas es independiente entre sí la 

probabilidad de que escogiendo al azar dos semanas, se 

vendan, al menos, 150 pizzas en cada una de ellas se puede 

obtener como el producto de las probabilidades de que ocurra 

en cada una de ellas: 0.9922 · 0.9922 = 0.9845. 
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