
PAU 2026 Extraordinaria Matemáticas II en Castilla-León   Juan Antonio Martínez García 

1 de 18   www.ebaumatematicas.com  

 

Pruebas de Acceso a enseñanzas 

universitarias oficiales de grado 

Castilla y León 

MATEMÁTICAS II 

EJERCICIO 
 
 

Nº Páginas: 3 

 

INDICACIONES 

1. OPTATIVIDAD: El examen consta de cuatro apartados: un apartado con un problema 

obligatorio y 3 apartados con la posibilidad de elegir entre dos problemas. Se deberá responder 

a un máximo de CUATRO PROBLEMAS: el problema obligatorio (apartado 3) y solamente 

un problema de cada uno de los tres apartados restantes. No es necesario hacerlo en el mismo 

orden en que están enunciados, pero se expresará claramente cuáles son los elegidos. En caso 

de responder a dos problemas de un mismo apartado, sólo se corregirá el que aparezca en 

primer lugar según el orden de numeración de pliegos y hojas de cada pliego y que no aparezca 

totalmente tachado. 

2. CALCULADORA: Se podrá usar una calculadora científica no programables, que no admita 

memoria para texto, ni para resolución de ecuaciones ni cálculo matricial, ni para resolución 

de integrales, ni para representaciones gráficas y sin conexión a internet. Durante el desarrollo 

de la prueba no se permitirá el préstamo de calculadoras entre estudiantes. 

3. CRITERIOS GENERALES DE EVALUACIÓN: Cada uno de los problemas se 

puntuará sobre un máximo de 2,5 puntos. Se observarán fundamentalmente los siguientes 

aspectos: correcta utilización de los conceptos, definiciones y propiedades relacionadas con 

la naturaleza de la situación que se trata de resolver; justificaciones teóricas que se aporten 

para el desarrollo de las respuestas; claridad y coherencia en la exposición; precisión en los 

cálculos y en las notaciones. Deben figurar explícitamente las operaciones no triviales, de 

modo que puedan reconstruirse la argumentación lógica y los cálculos. 

4. DEDUCCIONES POR ERRORES ORTOGRÁFICOS Y GRAMATICALES: Se 

penalizarán los errores ortográficos (grafías, tildes y puntuación) cometidos, hasta un máximo 

de un punto en la nota global del examen, teniéndose en cuenta que la repetición del mismo 

error se contabilizará como sólo uno, los dos primeros errores no se penalizarán y, a partir del 

tercer error ortográfico, se deducirá 0,1 puntos por error. Por errores en la redacción, en la 

presentación, incoherencia o incorreción léxica o gramatical se podrá deducir un máximo de 

medio punto de la nota global. La máxima deducción global es de un punto. 

5. El examen debe realizarse usando bolígrafo azul o negro (sólo un color). No pueden usarse 

ni lápiz, ni bolígrafo borrable, ni bolígrafo de otro color. 

6. Respuestas numéricas exactas o con tres dígitos decimales. 

 

APARTADO 1: (obligatorio) 
 

Problema 1. 

Sean las matrices 

2 2 0 3 4 6 1 0 0

0 2 0 , 2 1 2   e 0 1 0

2 0 4 11 3 8 0 0 1

A B I

− −     
     

= = − − =     
     − −     

 

a) Resolver la ecuación matricial 
21

4
A AX B− = .      (0,5 puntos) 

b) Discutir el sistema de ecuaciones: ( )

0

0

1

x

A I y

z



   
   

− =   
   
   

, en función del parámetro  . 

            (1,5 puntos) 
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c) Si 2

a b c

d e f

g h i

= − , calcular el valor de 

5 2

2 10 4 2

5 2

g a d a

h b e b

i c f c

−

−

−

. (0,5 puntos) 

 

 

APARTADO 2: (elegir UN problema) 

Problema 2A. Sea la función ( )

( )

( )

( )

2
2

2

4 1
, 0,

4

, 0.
41

x

x

x
si x

x
f x

e x
si x

e

 +


+
= 
 + 


+

 

a) Estudiar las asíntotas de f(x).      (1,5 puntos) 

b) Calcular ( )
1

0
f x dx .        (1 punto) 

 

Problema 2B. (Propuesto en la Comunidad de Cantabria en junio de 2024). 

Considere la función ( ) ( )lnf x x x=  con 0x   

a) Calcular la derivada de f(x).       (0,75 puntos) 

b) Calcular una primitiva de f(x).       (0,75 puntos) 

c) Calcular el área del recinto limitado por 𝑓(𝑥), el eje OX (abscisas) y las dos rectas 1x =  y 

2x = .           (1 punto) 

 

 

APARTADO 3: (elegir UN problema) 

 

Problema 3A. 

Dado el plano 0x y  + = , el punto ( )1, 1,0A −  y la recta s x y z = = . Hallar la recta r, en 

su forma paramétrica, que pasa por A, está contenida en π, y corta a la recta s. (2,5 puntos) 

 

Problema 3B. 

Los puntos ( )1,1,1A  𝑦 ( )0,2,0B  son vértices consecutivos del paralelogramo ABCD. El centro 

del paralelogramo es ( )0,0,1E . 

a) Calcular las coordenadas de los otros vértices.      (1 punto) 

b) Hallar la ecuación general del plano que contiene al paralelogramo.   (1 punto) 

c) Hallar el volumen del tetraedro formado por los vértices ABEO, siendo O(0,0,0) el origen de 

coordenadas.          (0,5 puntos) 

 

 

APARTADO 4: (elegir UN problema) 

 

Problema 4A. 

El agua almacenada diariamente en el pantano de Riaño durante el año 2.025 (365 días), sigue 

una distribución normal con media 337,2 hm3 y desviación típica de 40,5 hm3. 

a) Elegido al azar un día del año 2.025, calcular la probabilidad de que el agua almacenada 

haya sido superior a 299,94 hm3.        (1 punto) 

b) Calcular el número probable de días que en 2.025 tuvieron almacenada una cantidad de agua 

comprendida entre 299,94 hm3 y 350,16 hm3.      (1 punto) 
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c) Razonar, utilizando sólo resultados de los apartados anteriores, si, en este contexto, es correcto 

afirmar que: “el número de días con una cantidad de agua almacenada comprendida entre 310 

hm3 y 330 hm3 debería estar entre 170 y 180”.      (0,5 puntos) 

 

Problema 4B. 

Lucía, Gloria y María se reparten los ejercicios que la profesora de matemáticas asigna a su 

grupo. Lucía resuelve el 45%, Gloria el 30% y María el resto. Además, sabemos que Lucía 

resuelve correctamente el 90% de los ejercicios que realiza, Gloria el 95% y María el 80%. 

a) Describir los sucesos y todas las probabilidades que se mencionan utilizando una notación 

adecuada.           (0,5 puntos) 

Si la profesora escoge un ejercicio al azar: 

b) Calcular la probabilidad de que el ejercicio esté resuelto correctamente.   (1 punto) 

c) Sabiendo que el ejercicio es incorrecto, calcular la probabilidad de que lo haya resuelto 

Gloria.           (1 punto)  
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SOLUCIONES 

 

Problema 1. 

Sean las matrices 

2 2 0 3 4 6 1 0 0

0 2 0 , 2 1 2   e 0 1 0

2 0 4 11 3 8 0 0 1

A B I

− −     
     

= = − − =     
     − −     

 

a) Resolver la ecuación matricial 21

4
A AX B− = .      (0,5 puntos) 

b) Discutir el sistema de ecuaciones: ( )

0

0

1

x

A I y

z



   
   

− =   
   
   

, en función del parámetro  . 

            (1,5 puntos) 

c) Si 2

a b c

d e f

g h i

= − , calcular el valor de 

5 2

2 10 4 2

5 2

g a d a

h b e b

i c f c

−

−

−

.    (0,5 puntos) 

 

a) Despejamos X en la ecuación matricial. 

 

2 2 1 2

1 1 1

1 1 1

4 4 4

1 1

4 4

A AX B A B AX X A A B

X A AA A B X A A B

−

− − −

 
− =  − =  = −  

 

 = −  = −

 

 

Determinamos la inversa de la matriz A. 

 

( )
1

1

2 2 0

0 2 0 16 0 0 0 0 0 16 0

2 0 4

2 0 2 0 2 22 0 2

0 4 0 4 0 02 2 0

0 2 2 2 2 00 0 4 1

0 4 0 4 0 016 16

0 2 2 2 2 0

2 0 2 0 2 2

8 8 0 1/ 2 1/ 2 0
1

0 8 0 0 1/ 2 0
16

4 4 4 1/ 4 1/ 4 1/ 4

T

A

Adj

Adj A
A

A

A

−

−

= = + + − − − = 

  
+ − +  
  

   
   = = = − + −

 
 
 + − + 
 

− −   
   

= =   
   − −     

 

Determinamos la expresión de la matriz X. 
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1

2 2 0 1/ 2 1/ 2 0 3 4 6
1 1

0 2 0 0 1/ 2 0 2 1 2
4 4

2 0 4 1/ 4 1/ 4 1/ 4 11 3 8

3 1
1 2 3 1

2 21/ 2 1/ 2 0
1

0 1/ 2 0 1 1
2

1/ 2 0 1
3 2 11 1 3 6 2 8

1
4 4 4 4 4 4 4 4

1/ 2 1/ 2 0

0 1/ 2 0

1/

X A A B−

− − −    
    

= − = − − − =    
    − − −    

− 
+ − − + 

   
   = − − − =   
    

 − − − + + − − 
 

=

1/ 2 3 / 2 2 1 1 2

1 1/ 2 1 1 0 1

2 0 1 5 / 2 0 1 3 0 2

− − −     
     

− − − =     
     − −     

 

 

La solución de la ecuación matricial es 

1 1 2

1 0 1

3 0 2

X

− 
 

=  
 
 

. 

 

b) La matriz de coeficientes asociada al sistema es 

2 2 0 1 0 0 2 2 0

0 2 0 0 1 0 0 2 0

2 0 4 0 0 1 2 0 4

A I



  



−     
     

− = − = −     
     −     

 y la matriz ampliada es 

2 2 0 0

/ 0 2 0 0

2 0 4 1

A B







− 
 

= − 
 − 

 

 

Averiguamos cuando se anula el determinante de A. 
 

( )( )( ) ( ) ( )

( ) ( )

2

2

2 2 0

0 2 0 2 2 4 0 0 0 0 0 2 4

2 0 4

2
0 2 4 0

4

A

A



     




 



−

= − = − − − + + − − − = − −

−

 =
=  − − =  

=

 

 

Distinguimos tres casos diferentes que analizamos por separado. 

 

CASO 1. Si 2 y 4   . 

En este caso el determinante de A es no nulo y su rango es 3, al igual que el rango de A/B 

y el número de incógnitas. El sistema es compatible determinado (una única solución). 

 

CASO 2. Si 2 = . 

En este caso el determinante de A es nulo y su rango es menor de 3. 
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La matriz ampliada queda 

0 2 0 0

/ 0 0 0 0

2 0 2 1

A B

 
 

=  
 
 

. Estudiamos el rango de A y el de A/B 

usando el método de Gauss. 
 

 

 

/

0 2 0 0 2 0 2 1

/ 0 0 0 0 1ª 3ª 0 0 0 0

2 0 2 1 0 2 0 0

2 0 2 1

3ª 2ª 0 2 0 0

0 0 0 0

A B

A

A B Fila Fila

Fila Fila

   
   

=       
   
   

 
 
 

    
 
 
 

 

 

El rango de A es 2, al igual que el de A/B, los rangos son iguales, pero menores que el 

número de incógnitas (3). El sistema es compatible indeterminado (infinitas soluciones). 

 

CASO 3. Si 4 =  

En este caso el determinante de A es nulo y su rango es menor de 3. 

La matriz ampliada queda 

2 2 0 0

/ 0 2 0 0

2 0 0 1

A B

− 
 

= − 
 
 

. Estudiamos el rango de A y el de 

A/B usando el método de Gauss. 
 

/

3ª 1ª
2 2 0 0

2 0 0 1
/ 0 2 0 0

2 2 0 0
2 0 0 1

0 2 0 1 3ª

3ª 2ª
2 2 0 0 2 2 0 0

0 2 0 1
0 2 0 0 0 2 0 0

0 2 0 0
0 2 0 1 0 0 0 1

0 0 0 1 3ª

A B

A

Fila Fila

A B

Nueva Fila

Fila Fila

Nueva Fila

+ 
−   

  
= −     −

  
   →

 

 + 
− −   
  

 −   −    −
      →    







 

 

El rango de A es 2 y el de A/B es 3, los rangos son distintos. El sistema es incompatible 

(sin solución). 

 

Resumiendo: Si 2 y 4    el sistema es compatible determinado (una única solución),  

si 2 =  el sistema es compatible indeterminado (infinitas soluciones) y si 4 =  el sistema 

es incompatible (sin solución). 

 

c) Aplicamos las propiedades de los determinantes. 
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 

 

 

5 2 2

2 10 4 2 1ª 5· 3ª 2 4 2

5 2 2

Sacamos factor común 2 en la 2ª columna 2 2 2 2

Sacamos factor común 2 en la 2ª fila 4

Trasponemos la matriz y el

determina

g a d a g d a

h b e b Columna Columna h e b

i c f c i f c

g d a

h e b

i f c

g d a

h e b

i f c

−

− = + = =

−

= = =

= = =

=

( )

Fila 3ª Fila 1ª
4

nte no cambia El determinante cambia de signo

4 4· 2 8

g h i

d e f

a b c

a b c

d e f

g h i

   
= = =   

   

= − = − − =
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Problema 2A. Sea la función ( )

( )

( )

( )

2
2

2

4 1
, 0,

4

, 0.
41

x

x

x
si x

x
f x

e x
si x

e

 +


+
= 
 + 


+

 

a) Estudiar las asíntotas de f(x).      (1,5 puntos) 

b) Calcular ( )
1

0
f x dx .        (1 punto) 

 

a) Los denominadores nunca se anulan y el dominio de la función son todos los números reales. 

Asíntotas verticales. x a=  

No tiene pues el dominio es . 

 

Asíntotas horizontales. y b=  

Estudiamos que ocurre cuando x tiene a –∞. 

( )
( )

( )

4 4 3 4

2 2 2 2
22

22 2

1 1 1 1 1
4 4 4

4 1 0
lim lim lim lim 0

14 444
1 1

x x x x

x

x x x x x
b f x

xx

xx x

→− →− →− →−

     
+ + +     +       = = = = = = =

     +
+ ++          

 

La recta 0y =  es asíntota horizontal cuando x tiende a –∞. 

Estudiamos que ocurre cuando x tiende a +∞. 

( )
( ) ( )

( )

2 2

2

lim lim lim lim ...
4 41 1

lim Indeterminación(L´Hôpital)= lim
1

x x

x x x xx x

x x

x xx

e x e x
b f x

e e

e e

e

→+ →+ →+ →+

→+ →+

= = + = + =
+ +


= =
+ ( )2 1 x xe e+ ( )

1 1
lim 0

2 1

lim
4 4

... 0

xx

x

e

x

→+

→+

= = =
+

+
= = +

= + = +

 

 

La función no tiene asíntota horizontal cuando x tiende a +∞. 

 

Asíntota oblicua. y mx n= +  

Cuando x tiene a –∞ no tiene asíntota oblicua pues tiene asíntota horizontal. 

Estudiamos que ocurre cuando x tiene a +∞. 

( ) ( )

( ) ( )

2

2 2

41 1
lim lim lim lim lim lim ...

4 41 1

x

x x x

x x x x x xx x

e x

ef x e x e
m

x x xx e x e
→+ →+ →+ →+ →+ →+

+
+

= = = + = + =
+ +
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( ) ( ) ( )

( ) ( )

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

2 2

2
2

2 2

lim Indeterminación(L´Hôpital)= lim
1 1 2 1

lim Indeterminación(L´Hôpital)=
1 2

= lim
2 1 2 2 2

lim
2 1 2 1 2 1 2

li

x x

x xx x x x

x

x x x x

x

x x x x x xx

x

x x x x x xx

e e

x e e x e e

e

e x e e

e

e e e e x e e

e

e e e e x e e

→+ →+

→+

→+

→+


= = =
+ + + +


= = =

+ + +

=
+ + + + +

= =
+ + + + +

=
( ) ( ) ( )

( )( )
( ) ( )

2 2

1 1
m 0

2 1 2 1 2 1 2

1 1
lim

4 4

1 1
... 0

4 4

1
lim lim lim 0

4 41 1

x x xx

x

x x

x x xx x

e e x e

Calculadoe x e
n f x mx x

previamentee e

→+

→+

→+ →+ →+

= =
++ + + + +

=

= + =

 
= − = + − = = = 

 + +

 

 

La recta 
1

4
y x=  es asíntota oblicua de la función cuando x tiende a +∞. 

 

 
 

b) En el intervalo (0, 1) la función tiene la expresión ( )
( )

2
41

x

x

e x
f x

e
= +

+
. Calculamos su 

integral. 
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( ) ( )
2 2

2 2 1 2 2 2
2

2 2

Cambio de variable

1+e 1
4 41 1

1 1

1

1 1 1 1 1 1 1
·

1 4 4 2 8 1 8 8 8 1

x x
x x x

x x

x

x

e x e x
dx dx dx t e t e dx dt

e e
dx dt dt

e t

t x x t x x x
dt xdx dt t dt K

t t t t e

−
−

 
 
 

+ = + = = → = − → = → = 
+ +  

 → = =
− 

−
= + = + = + = + = − = − +

− − +

  
    

 
 
  

 

 

Calculamos la integral definida pedida. 

 

( )
1

2 2 2
1

1 00
0

1 1 1 0 1 1 1 1 5 1

8 1 8 1 8 1 8 1 2 8 1x

x
f x dx

e e e e e

     
= − = − − − = − + = −     

+ + + + +     
   
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Problema 2B. (Propuesto en la Comunidad de Cantabria en junio de 2024). 

Considere la función ( ) ( )lnf x x x=  con 0x   

a) Calcular la derivada de f(x).       (0,75 puntos) 

b) Calcular una primitiva de f(x).       (0,75 puntos) 

c) Calcular el área del recinto limitado por 𝑓(𝑥), el eje OX (abscisas) y las dos rectas 1x =  y 

2x = .           (1 punto) 

 

a) Utilizamos la fórmula de la derivada de un producto de funciones. 

 

( ) ( )
1

ln ´ ln 1 ln ,  con 0f x x x f x x x x x
x

=  = + = +   

 

b) Para calcular la integral utilizamos el método de integración por partes. 
 

( )
2 2

2

2 2 2 2 2 2 2

1
ln

1
ln ln

2 2

2

1 1 1
ln ln ln ln

2 2 2 2 2 2 2 2 4

u x du dx
x xx

f x dx x xdx x dx
xx

dv xdx v xdx

x x x x x x x
x dx x xdx x x C

x

 
= → =  

= = = − = 
 = → = =
  

= − = − = − = − +









 




 

 

La integral indefinida de f(x) es ( )
2 2

ln
2 4

x x
F x x C= − + . Considerando 0C =  obtenemos 

una primitiva de la función que tiene la expresión ( )
2 2

ln
2 4

x x
F x x= − . 

 

c) Averiguamos si la función corta el eje de abscisas entre 1 y 2. 
 

( ) ( )ln 0
ln 0

0 ln 0

0,

1

f x x x x
x x

ejeOX y x x

 +



= =  
 =  

→ = = → =



 
 

 

La función no corta el eje en (1, 2), por lo que el área del recinto limitado por f(x), el eje OX de 

abscisas y las rectas 1x =  y 2x =  se obtiene con la integral definida entre 1 y 2 de la función. 

Sabemos que ( ) ln 0, con 1f x x x x=   . 

 

( )
2

2 2
2 2

1 1
1

2 2 2 2
2

ln ln
2 4

2 2 1 1 1 3
ln 2 ln1 2ln 2 1 ln 4 0.64

2 4 2 4 4 4

x x
Área f x dx x xdx x

u

 
= = = − = 

 

   
= − − − = − + = −   
   

 

 

 

El área del recinto tiene un valor de 
3

ln 4 0.64
4

−  unidades cuadradas. 
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Problema 3A. 

Dado el plano 0x y  + = , el punto ( )1, 1,0A −  y la recta s x y z = = . Hallar la recta r, en 

su forma paramétrica, que pasa por A, está contenida en π, y corta a la recta s. (2,5 puntos) 

 

El punto A pertenece al plano. 

 

( )1, 1,0

0 ¿1 1 0? ¡¡ !!

¿ ?

A

x y SI A

A

 



− 


 + =  − =   
 

 

 

La recta s debe cortar al plano. Hallamos el punto P de corte de la recta con el plano. 

 

( )

( )

( )

0,0,00 0 0
: ;

1 1 1 1,1,1

0
0

0 2 0 0 0 0,0,0
:

0

s

s

x
Px y z

s s y
v

z

x y
x

x
y P

s y
z

z



 






   





=
− − −  

 = =   =  
=  =

 + = 
=

=  
 + =  =  =  =   

=   = = 

 

 

La recta r debe cortar a la recta s y estar contenida en el plano, por lo que la recta debe pasar 

por el punto P. Podemos tomar como vector director de la recta r el vector PA . Hallamos la 

recta r como la recta que pasa por A(1,-1,0) con vector director PA . 

 

( ) ( ) ( )

( )

1
1, 1,0 0,0,0 1, 1,0

: 1 ;
1, 1,0

0

r

x
u PA

r y
A r

z



 

= +
= = − − = −  
 = − −  

−    =

 

 

Las ecuaciones paramétricas de la recta r son 

1

: 1 ;

0

x

r y

z



 

= +


= − − 
 =

. 
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Problema 3B. 

Los puntos ( )1,1,1A  𝑦 ( )0,2,0B  son vértices consecutivos del paralelogramo ABCD. El centro 

del paralelogramo es ( )0,0,1E . 

a) Calcular las coordenadas de los otros vértices.      (1 punto) 

b) Hallar la ecuación general del plano que contiene al paralelogramo.   (1 punto) 

c) Hallar el volumen del tetraedro formado por los vértices ABEO, siendo O(0,0,0) el origen de 

coordenadas.          (0,5 puntos) 

 

a) Dibujamos el paralelogramo ABCD. 

 

 

El vértice C se puede obtener sumándole al punto E el vector AE . 

 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

0,0,1 1,1,1 1, 1,0

0,0,1 1, 1,0 1, 1,1

AE

C E AE

= − = − −

= + = + − − = − −

 

 

El vértice C tiene coordenadas ( )1, 1,1C − − . 

El vértice D se puede obtener sumándole al punto E el vector BE . 

 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

0,0,1 0,2,0 0, 2,1

0,0,1 0, 2,1 0, 2,2

BE

D E BE

= − = −

= + = + − = −

 

 

El vértice D tiene coordenadas ( )0, 2,2D − . 

 

b) Hallamos la ecuación del plano π que contiene los puntos A, B y E. 

 

( )

( )

( )

( )

( )

( )

( )

0,0,11,1,1 1

0,2,0 1, 1,0 : 1 1 0 0

0 2 10,0,1 0, 2,1

0 2 1 0 0 0 2 2 0 : 2 2 0

EA x y z

B u AE

E v BE

x z y x z y x y z



 





   −
 

  = = − −  − − =  
  − = = −  

 − + + − − + − =  − + − + =  − − + =

 

 

La ecuación del plano que contiene el paralelogramo ABCD es : 2 2 0x y z − − + = . 

 

c) El volumen del tetraedro ABEO es la sexta parte del valor absoluto del producto mixto 

, ,AE BE OE 
 

. 
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( )

( )

( ) ( ) ( )

1, 1,0 1 1 0

0, 2,1 , , 0 2 1 2

0 0 10,0,1 0,0,0 0,0,1

AE

BE AE BE OE

OE

= − − − −
  = −  = − =  


= − = 

 

 

El volumen del tetraedro ABEO es 
2 1

0.333
6 3
=  unidades cúbicas. 
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Problema 4A. 

El agua almacenada diariamente en el pantano de Riaño durante el año 2025 (365 días), sigue 

una distribución normal con media 337,2 hm3 y desviación típica de 40,5 hm3. 

a) Elegido al azar un día del año 2.025, calcular la probabilidad de que el agua almacenada 

haya sido superior a 299,94 hm3.        (1 punto) 

b) Calcular el número probable de días que en 2.025 tuvieron almacenada una cantidad de agua 

comprendida entre 299,94 hm3 y 350,16 hm3.      (1 punto) 

c) Razonar, utilizando sólo resultados de los apartados anteriores, si, en este contexto, es correcto 

afirmar que: “el número de días con una cantidad de agua almacenada comprendida entre 310 

hm3 y 330 hm3 debería estar entre 170 y 180”.      (0,5 puntos) 

 

a) Consideramos X = El agua almacenada en el pantano de Riaño en hm3. X = N(337.2, 40.5). 

Nos piden calcular ( )299.94P X  . 

 

( )

( ) ( )

299.94 337.2
299.94 337.2

40.5
40.5

Miramos en la
0.92 0.92 0.8212

tabla N(0, 1)

Tipificamos

P X P ZX
Z

P Z P

 
−   

 = =  =−   
=   

 

 
=  − =  = = 

 

 

 
 

b) Calculamos ( )299.94 350.16P X  . 

 

( )

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

299.94 337.2 350.16 337.2
299.94 350.16 337.2

40.5 40.5
40.5

0.92 0.32 0.32 0.92

0.32 0.92 0.32 1 0.92

Miramos en la

tabla N(0, 1)

Tipificamos

P X P ZX
Z

P Z P Z P Z

P Z P Z P Z P Z

 
− −   

  = =   =−   
=   

 

= −   =  −  − =

=  −  =  − −  =  

 
= = 
 

 0.6255 1 0.8212 0.4467− − =
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La probabilidad de que un día cualquiera el pantano tenga almacenada una cantidad de agua 

comprendida entre 299,94 hm3 y 350,16 hm3 es de 0.4467. Multiplicamos esta cifra por los 

365 días del año y obtenemos que 365 · 0.4467 = 163 días el pantano tendrá almacenada una 

cantidad de agua comprendida entre 299,94 hm3 y 350,16 hm3. 

 

c) Sabemos que “el número de días con una cantidad de agua almacenada comprendida entre 

299,94 hm3 y 350,16 hm3 es de 163”.  

El intervalo (310, 330) tiene menos amplitud que el intervalo (299.94, 350.16) por lo que “el 

número de días con una cantidad de agua almacenada comprendida entre 310 hm3 y 330 hm3 

debe ser menor de 163”. 

La afirmación “el número de días con una cantidad de agua almacenada comprendida entre 

310 hm3 y 330 hm3 debería estar entre 170 y 180” no es correcta, pues 170 es mayor que 163. 

 

 

 

  

http://www.ebaumatematicas.com/


PAU 2026 Extraordinaria Matemáticas II en Castilla-León   Juan Antonio Martínez García 

18 de 18   www.ebaumatematicas.com  

Problema 4B. 

Lucía, Gloria y María se reparten los ejercicios que la profesora de matemáticas asigna a su 

grupo. Lucía resuelve el 45%, Gloria el 30% y María el resto. Además, sabemos que Lucía 

resuelve correctamente el 90% de los ejercicios que realiza, Gloria el 95% y María el 80%. 

a) Describir los sucesos y todas las probabilidades que se mencionan utilizando una notación 

adecuada.           (0,5 puntos) 

Si la profesora escoge un ejercicio al azar: 

b) Calcular la probabilidad de que el ejercicio esté resuelto correctamente.   (1 punto) 

c) Sabiendo que el ejercicio es incorrecto, calcular la probabilidad de que lo haya resuelto 

Gloria.           (1 punto)  

 

a) Llamamos L al suceso “el ejercicio lo ha resuelto Lucía”, G a “el ejercicio lo ha resuelto 

Gloria”, M a “el ejercicio lo ha resuelto María” y C al suceso “el ejercicio se ha resuelto 

correctamente”. 

Considerando el experimento “la profesora elige un ejercicio al azar” tenemos las siguientes 

probabilidades: ( ) ( ) ( )0.45, 0.3, 1 0.45 0.3 0.25P L P G P M= = = − − = , ( )/ 0.90P C L = , 

( )/ 0.95P C G =  y ( )/ 0.80P C M = . 

 

b) Debemos calcular ( )P C . Aplicamos el teorema de la probabilidad total. 

 

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )/ / /

0.45·0.9 0.3·0.95 0.25·0.8 0.89

P C P C L P C G P C M

P L P C L P G P C G P M P C M

=  +  +  =

= + + =

= + + =

 

La probabilidad de que un ejercicio elegido al azar esté resuelto correctamente vale 0.89. 
 

c) Debemos calcular ( )/P G C . Es una probabilidad a posteriori. Aplicamos el teorema de 

Bayes. 

 

( )
( )
( )

( ) ( )
( )

( )/ 0.3· 1 0.95 3
/ 0.1364

1 1 0.89 22

P G C P G P C G
P G C

P CP C

 −
= = = =

− −
 

 

La probabilidad de que un ejercicio resuelto de forma incorrecta lo haya resuelto Gloria 

tiene un valor de 
3

0.1364
22

. 
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